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ÓÄÊ 517.95 
 
Н. В. Салдіна 
 
ОБЕРНЕНА ЗАДАЧА ДЛЯ ПАРАБОЛІЧНОГО   
РІВНЯННЯ ЗІ СЛАБКИМ ВИРОДЖЕННЯМ  
 

Âñòàíîâëåíî óìîâè ³ñíóâàííÿ òà ºäèíîñò³ ðîçâ’ÿçêó îáåðíåíî¿ çàäà÷³ äëÿ ïà-
ðàáîë³÷íîãî ð³âíÿííÿ ç êðàéîâèìè óìîâàìè äðóãîãî ðîäó. Íåâ³äîìèé êîåô³ö³-
ºíò, ùî çàëåæèòü â³ä ÷àñó, ïðÿìóº äî íóëÿ, ÿê ñòåïåíåâà ôóíêö³ÿ. Ðîçãëÿíó-
òî âèïàäîê ñëàáêîãî âèðîäæåííÿ. Ïðè äîâåäåíí³ âèêîðèñòîâóºòüñÿ òåîðåìà 
Øàóäåðà òà âëàñòèâîñò³ ³íòåãðàëüíèõ ð³âíÿíü Âîëüòåððà äðóãîãî ðîäó. 

 
ОБРАТНАЯ ЗАДАЧА ДЛЯ ПАРАБОЛИЧЕСКОГО УРАВНЕНИЯ 
СО СЛАБЫМ ВЫРОЖДЕНИЕМ 
 
Óñòàíîâëåíû óñëîâèÿ ñóùåñòâîâàíèÿ è åäèíñòâåííîñòè ðåøåíèÿ îáðàòíîé 
çàäà÷è äëÿ ïàðàáîëè÷åñêîãî óðàâíåíèÿ ñ ãðàíè÷íûìè óñëîâèÿìè âòîðîãî ðîäà. 
Íåèçâåñòíûé êîýôôèöèåíò, çàâèñÿùèé îò âðåìåíè, ñòðåìèòñÿ ê íóëþ êàê 
ñòåïåííàÿ ôóíêöèÿ. Ðàññìîòðåí ñëó÷àé ñëàáîãî âûðîæäåíèÿ. Ïðè äîêàçàòåëüñòâå 
èñïîëüçîâàëàñü òåîðåìà Øàóäåðà è ñâîéñòâà èíòåãðàëüíûõ óðàâíåíèé Âîëüòåððà 
âòîðîãî ðîäà.  
 
INVERSE PROBLEM FOR WEAKLY DEGENERATE 
PARABOLIC EQUATION 
 
The conditions of existence and uniqueness of the solution to the inverse problem for a 
parabolic equation with the second-kind boundary conditions are established. The un-
known time-dependent coefficient tends to zero as a power function. In the proof the 
Schauder fixed-point theorem and properties of the Volterra integral equations of the 
second kind are used.  
 
Ëüâ³â. íàö. óí-ò ³ì. ²âàíà Ôðàíêà, Ëüâ³â Îäåðæàíî 
 11.11.05 
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ÓÄÊ 517.95 
 
Н. В. Пабирівська, В. А. Власов 
 
ВИЗНАЧЕННЯ СТАРШОГО КОЕФІЦІЄНТА У ПАРАБОЛІЧНОМУ РІВНЯННІ 
 

Âñòàíîâëåíî óìîâè ³ñíóâàííÿ ðîçâ’ÿçêó îáåðíåíî¿ çàäà÷³ âèçíà÷åííÿ ñòàðøîãî 
êîåô³ö³ºíòà ó âèãëÿä³ êâàäðàòè÷íî¿ çà ïðîñòîðîâîþ çì³ííîþ ôóíêö³¿ ç òðüî-
ìà íåâ³äîìèìè ïàðàìåòðàìè, ùî çàëåæàòü â³ä ÷àñó. Îêðåìî âèçíà÷åíî óìîâè 
ºäèíîñò³ ðîçâ’ÿçêó ö³º¿ çàäà÷³. 

 
ОПРЕДЕЛЕНИЕ СТАРШЕГО КОЭФФИЦИЕНТА 
В ПАРАБОЛИЧЕСКОМ УРАВНЕНИИ  
 
Óñòàíîâëåíû óñëîâèÿ ñóùåñòâîâàíèÿ ðåøåíèÿ îáðàòíîé çàäà÷è îïðåäåëåíèÿ 
ñòàðøåãî êîýôôèöèåíòà â âèäå êâàäðàòè÷åñêîé ïî ïðîñòðàíñòâåííîé ïåðåìåííîé 
ôóíêöèè ñ òðåìÿ íåèçâåñòíûìè ïàðàìåòðàìè, çàâèñÿùèìè îò âðåìåíè. Îòäåëü-
íî îïðåäåëåíû óñëîâèÿ åäèíñòâåííîñòè ðåøåíèÿ ýòîé çàäà÷è.  
 
DETERMINATION OF LEADING COEFFICIENT  
IN PARABOLIC EQUATION  
 
Application of Schauder fixed-point theorem permitted to establish the existence con-
ditions of the solution for inverse problem for parabolic equation for determination of 
leading coefficient in the form of quadratic function of the space variable with three 
unknown parameters depending on the time variable. The conditions of existence and 
uniqueness for solution of this problem are established separately. 
 
Ëüâ³â. íàö. óí-ò ³ì. ²âàíà Ôðàíêà, Ëüâ³â Îäåðæàíî 
 07.07.05 
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ON BRANDT λ0 -EXTENSIONS OF SEMIGROUPS WITH ZERO 
 

We introduce the Brandt 0λ -extension 0 ( )B Sλ  of a semigroup S  with zero and 

establish some algebraic properties of the semigroup 0 ( )B Sλ  with respect to the se-

migroup S . Also we introduce the topological Brandt 0λ -extension of a topologi-
cal semigroup S  with zero and study its topological properties with respect to the 

topological semigroup S . In particular we show that any topological Brandt 0λ -
extension of an (absolutely) H -closed topological inverse semigroup S  is (absolu-
tely) H -closed in the class of topological inverse semigroups. Also we construct 

topologies on 0 ( )B Sλ  which preserve the absolute H -closedness and H -closedness. 

Using the construction of topological Brandt 0λ -extensions of topological semi-
groups we give an example of absolutely H -closed metrizable inverse topological 
semigroup S  with an absolutely H -closed ideal I  such that /S I  is not a topolo-
gical semigroup.  

 
ПРО λ0 -РОЗШИРЕННЯ БРАНДТА НАПІВГРУП З НУЛЕМ 
 
Ââîäèòüñÿ 0λ -ðîçøèðåííÿ Áðàíäòà 0 ( )B Sλ  íàï³âãðóïè S  ç íóëåì ³ âñòàíîâëåíî 

äåÿê³ àëãåáðà¿÷í³ âëàñòèâîñò³ íàï³âãðóïè S , ÿê³ çáåð³ãàþòüñÿ íàï³âãðóïîþ 0 ( )B Sλ . 

Òàêîæ ââåäåíî òîïîëîã³÷íå 0λ - ðîçøèðåííÿ Áðàíäòà òîïîëîã³÷íî¿ íàï³âãðóïè S  ç 
íóëåì ³ âñòàíîâëåíî éîãî òîïîëîã³÷í³ âëàñòèâîñò³ â çàëåæíîñò³ â³ä òîïîëîã³÷íî¿ 

íàï³âãðóïè S . Çîêðåìà, äîâåäåíî, ùî òîïîëîã³÷íå 0λ -ðîçøèðåííÿ Áðàíäòà (àáñî-
ëþòíî) H -çàìêíåíî¿ òîïîëîã³÷íî¿ ³íâåðñíî¿ íàï³âãðóïè S  º (àáñîëþòíî) H -çà-
ìêíåíîþ íàï³âãðóïîþ ó êëàñ³ òîïîëîã³÷íèõ ³íâåðñíèõ íàï³âãðóï. Ïîáóäîâàíî òîïî-

ëîã³¿ íà íàï³âãðóï³ 0 ( )B Sλ , ÿê³ çáåð³ãàþòü àáñîëþòíó H -çàìêíåí³ñòü ³ H -çàìêíå-

í³ñòü. Çà äîïîìîãîþ òîïîëîã³÷íîãî 0λ -ðîçøèðåííÿ Áðàíäòà ïîáóäîâàíî ïðèêëàä 
àáñîëþòíî H -çàìêíåíî¿ ìåòðèçîâíî¿ ³íâåðñíî¿ òîïîëîã³÷íî¿ íàï³âãðóïè S  ç àáñî-
ëþòíî H -çàìêíåíèì ³äåàëîì I  òàêî¿, ùî ôàêòîð-íàï³âãðóïà Ð³ñà /S I  íå º òî-
ïîëîã³÷íîþ íàï³âãðóïîþ. 
 

О λ0 -РАСШИРЕНИЯХ БРАНДТА ПОЛУГРУПП С НУЛЁМ 
 

Ââîäèòñÿ 0λ -ðàñøèðåíèå Áðàíäòà 0 ( )B Sλ  ïîëóãðóïïû S  ñ íóë¸ì è óñòàíîâëåíû 

íåêîòîðûå àëãåáðàè÷åñêèå ñâîéñòâà ïîëóãðóïïû S , êîòîðûå ñîõðàíÿþòñÿ ïîëó-

ãðóïïîé 0 ( )B Sλ . Òàêæå ââåäåíî òîïîëîãè÷åñêîå 0λ -ðàñøèðåíèå Áðàíäòà òîïîëî-

ãè÷åñêîé ïîëóãðóïïû S  ñ íóë¸ì è óñòàíîâëåíî åãî òîïîëîãè÷åñêèå ñâîéñòâà â çà-
âèñèìîñòè îò òîïîëîãè÷åñêîé ïîëóãðóïïû S . Â ÷àñòíîñòè, äîêàçàíî, ÷òî òîïî-

ëîãè÷åñêîå 0λ -ðàñøèðåíèå Áðàíäòà (àáñîëþòíî) H -çàìêíóòîé òîïîëîãè÷åñêîé 
èíâåðñíîé ïîëóãðóïïû S  åñòü (àáñîëþòíî) H -çàìêíóòàÿ ïîëóãðóïïà â êëàññå 

òîïîëîãè÷åñêèõ èíâåðñíûõ ïîëóãðóïï. Ïîñòðîåíî òîïîëîãèè íà 0 ( )B Sλ , êîòîðûå 

ñîõðàíÿþò àáñîëþòíóþ H -çàìêíóòîñòü è H - çàìêíóòîñòü. Ñ ïîìîùüþ êîí-

ñòðóêöèè òîïîëîãè÷åñêîãî 0λ -ðàñøèðåíèÿ Áðàíäòà ïîñòðîåí ïðèìåð àáñîëþòíî 
H -çàìêíóòîé ìåòðèçóåìîé èíâåðñíîé òîïîëîãè÷åñêîé ïîëóãðóïïû S  ñ àáñîëþò-
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íî H -çàìêíóòûì èäåàëîì I  òàêîé, ÷òî ôàêòîð-ïîëóãðóïïà Ðèññà /S I  íå ÿâ-
ëÿåòñÿ òîïîëîãè÷åñêîé ïîëóãðóïïîé. 
 
1 Ivan Franko L’viv nat. univ., L’viv, 
2 Pidstryhach Inst. of Appl. Problems Received 

of Mech. and Math. NASU, L’viv 19.04.06 
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ÓÄÊ 519.6: 535.4 
 
Л. П. Процах, П. О. Савенко, М. Д. Ткач 
 
МЕТОД НЕЯВНОЇ ФУНКЦІЇ РОЗВ’ЯЗУВАННЯ ЗАДАЧІ 
НА ВЛАСНІ ЗНАЧЕННЯ З НЕЛІНІЙНИМ ДВОВИМІРНИМ 
СПЕКТРАЛЬНИМ ПАРАМЕТРОМ 
 

Íåë³í³éíà äâîâèì³ðíà ñïåêòðàëüíà çàäà÷à íà âëàñí³ çíà÷åííÿ ìåòîäîì íåÿâ-
íî¿ ôóíêö³¿ çâîäèòüñÿ äî äîñë³äæåííÿ ³ ÷èñåëüíîãî ðîçâ’ÿçóâàííÿ çàäà÷³ Êîø³ 
äëÿ ë³í³éíîãî äèôåðåíö³àëüíîãî ð³âíÿííÿ ïåðøîãî ïîðÿäêó. 

 
МЕТОД НЕЯВНОЙ ФУНКЦИИ РЕШЕНИЯ ЗАДАЧИ НА СОБСТВЕННЫЕ ЗНАЧЕНИЯ 
С НЕЛИНЕЙНЫМ ДВУМЕРНЫМ СПЕКТРАЛЬНЫМ ПАРАМЕТРОМ 
 
Íåëèíåéíàÿ äâóìåðíàÿ ñïåêòðàëüíàÿ çàäà÷à íà ñîáñòâåííûå çíà÷åíèÿ ìåòîäîì 
íåÿâíîé ôóíêöèè ïðèâîäèòñÿ ê èññëåäîâàíèþ è ÷èñëîâîìó ðåøåíèþ çàäà÷è Êîøè 
äëÿ ëèíåéíîãî äèôôåðåíöèàëüíîãî óðàâíåíèÿ ïåðâîãî ïîðÿäêà.  
 
METHOD OF IMPLICIT FUNCTION FOR SOLVING EIGEN-VALUE PROBLEM 
WITH NONLINEAR TWO-DIMENSIONAL SPECTRAL PARAMETER 
 
The nonlinear two-dimensional spectral eigen-value problem by the method of implicit 
function is reduced to investigation and numerical solving the Cauchy problem for the 
first-order linear differential equation. 
 
²í-ò ïðèêë. ïðîáëåì ìåõàí³êè ³ ìàòåìàòèêè Îäåðæàíî 
³ì. ß. Ñ. Ï³äñòðèãà÷à ÍÀÍ Óêðà¿íè, Ëüâ³â 14.09.05 
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ÓÄÊ 539.377 
 
Б. С. Хапко 
 
ПРО РОЗВ’ЯЗОК КРАЙОВОЇ ЗАДАЧІ ДЛЯ ДИФЕРЕНЦІАЛЬНИХ РІВНЯНЬ 
У ЧАСТИННИХ ПОХІДНИХ З ІМПУЛЬСНИМИ КОЕФІЦІЄНТАМИ 
 

Íà îñíîâ³ ìåòîäó ñê³í÷åííèõ ³íòåãðàëüíèõ ïåðåòâîðåíü ç âèêîðèñòàííÿì 
òåîð³¿ óçàãàëüíåíèõ ôóíêö³é íàâåäåíî ñïîñ³á ðîçâ’ÿçóâàííÿ êðàéîâî¿ çàäà÷³ 
äëÿ äèôåðåíö³àëüíîãî ð³âíÿííÿ ó ÷àñòèííèõ ïîõ³äíèõ äðóãîãî ïîðÿäêó ç ³ì-
ïóëüñíèìè êîåô³ö³ºíòàìè òà ñèíãóëÿðíîþ ïðàâîþ ÷àñòèíîþ.  

 
О РЕШЕНИИ КРАЕВОЙ ЗАДАЧИ ДЛЯ ДИФФЕРЕНЦИАЛЬНЫХ УРАВНЕНИЙ В ЧАСТНЫХ 
ПРОИЗВОДНЫХ С ИМПУЛЬСНЫМИ КОЭФФИЦИЕНТАМИ 
 
Íà îñíîâå ìåòîäà êîíå÷íûõ èíòåãðàëüíûõ ïðåîáðàçîâàíèé ñ èñïîëüçîâàíèåì òåî-
ðèè îáîáùåííûõ ôóíêöèé ïðèâåäåí ñïîñîá ïîñòðîåíèÿ ðåøåíèÿ êðàåâîé çàäà÷è 
äëÿ äèôôåðåíöèàëüíîãî óðàâíåíèÿ â ÷àñòíûõ ïðîèçâîäíûõ âòîðîãî ïîðÿäêà ñ èì-
ïóëüñíûìè êîýôôèöèåíòàìè è ñèíãóëÿðíîé ïðàâîé ÷àñòüþ.  
 
SOLUTION OF BOUNDARY-VALUE PROBLEM FOR PARTIAL DIFFERENTIAL  
EQUATIONS WITH IMPULSE COEFFICIENTS 
 
On the base of finite integral transforms method using the generalized functions the 
approach to solving the boundary-value problem for the second order partial differen-
tial equation with impulse coefficients and singular right part is proposed. 
 
²í-ò ïðèêë. ïðîáëåì ìåõàí³êè ³ ìàòåìàòèêè Îäåðæàíî 
³ì. ß. Ñ. Ï³äñòðèãà÷à ÍÀÍ Óêðà¿íè, Ëüâ³â 16.05.05 
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ÓÄÊ 539.3 
 
Г. І. Калита, О. В. Максимук, М. В. Марчук 
 
ЗАСТОСУВАННЯ МЕТОДУ ІНВАРІАНТНОГО ЗАНУРЕННЯ  
ДО РОЗВ’ЯЗУВАННЯ НЕЛІНІЙНИХ КОНТАКТНИХ ЗАДАЧ 
 

Ó ðàìêàõ óçàãàëüíåíî¿ òåîð³¿ àí³çîòðîïíèõ ïëàñòèí ({1,1}-àïðîêñèìàö³ÿ), ùî 
âðàõîâóº äåôîðìàö³¿ çñóâó òà ïîïåðå÷íå ñòèñíåííÿ, ðîçãëÿíóòî êîíòàêòíó 
âçàºìîä³þ æîðñòêèõ øòàìï³â ç ïëàñòèíêàìè â óìîâàõ ãåîìåòðè÷íî íåë³í³é-
íîãî äåôîðìóâàííÿ. Ðîçðîáëåíî ìåòîäèêó ðîçâ’ÿçóâàííÿ êîíòàêòíèõ êðàéî-
âèõ çàäà÷ øëÿõîì çâåäåííÿ ¿õ äî ïî÷àòêîâèõ çàäà÷ Êîø³ ìåòîäîì ³íâàð³àíò-
íîãî çàíóðåííÿ. Îòðèìàíà åêâ³âàëåíòíà ïî÷àòêîâà çàäà÷à ðîçâ’ÿçóºòüñÿ ÷è-
ñåëüíî øëÿõîì çàñòîñóâàííÿ â³äîìèõ ñò³éêèõ ìåòîä³â ÷èñåëüíîãî ³íòåãðó-
âàííÿ. Íà ïðèêëàä³ ðîçâ’ÿçàííÿ ãðàíè÷íî¿ çàäà÷³ ïðî êîíòàêòíó âçàºìîä³þ 
ïàðàáîë³÷íîãî øòàìïó ç òðàíñâåðñàëüíî ³çîòðîïíîþ ïëàñòèíîþ ïîêàçàíî 
ïåðåâàãó íåë³í³éíî¿ ïîñòàíîâêè çàäà÷³ ïîð³âíÿíî ç ë³í³éíîþ ïðè âðàõóâàíí³ 
ï³ääàòëèâîñò³ ìàòåð³àëó ïëàñòèíè çñóâíèì äåôîðìàö³ÿì ³ ñòèñíåííþ, äî-
ñë³äæåíî âïëèâ ïàðàìåòð³â îðòîòðîï³¿ òà ïàðàìåòðà çñóâó íà çì³íó êîí-
òàêòíîãî òèñêó â çîí³ êîíòàêòó. 

 
ПРИМЕНЕНИЕ МЕТОДА ИНВАРИАНТНОГО ПОГРУЖЕНИЯ К РЕШЕНИЮ 
НЕЛИНЕЙНЫХ КОНТАКТНЫХ ЗАДАЧ 
 
Â ðàìêàõ îáîáùåííîé òåîðèè àíèçîòðîïíûõ ïëàñòèí ({1,1}-àïïðîêñèìàöèÿ), ó÷è-
òûâàþùåé äåôîðìàöèè ñäâèãà è ïîïåðå÷íîå îáæàòèå, ðàññìîòðåíà çàäà÷à êîí-
òàêòíîãî âçàèìîäåéñòâèÿ æåñòêèõ øòàìïîâ ñ ïëàñòèíàìè â óñëîâèÿõ ãåîìåò-
ðè÷åñêè íåëèíåéíîãî äåôîðìèðîâàíèÿ. Ðàçðàáîòàíà ìåòîäèêà ðåøåíèÿ êîíòàêò-
íûõ êðàåâûõ çàäà÷ ïóòåì ñâåäåíèÿ èõ ê íà÷àëüíûì çàäà÷àì Êîøè ìåòîäîì èíâà-
ðèàíòíîãî ïîãðóæåíèÿ. Ïîëó÷åíà ýêâèâàëåíòíàÿ íà÷àëüíàÿ çàäà÷à Êîøè, êîòîðàÿ 
ðåøåíà ÷èñëåííî ñ èñïîëüçîâàíèåì èçâåñòíûõ óñòîé÷èâûõ ìåòîäîâ ÷èñëåííîãî èí-
òåãðèðîâàíèÿ. Íà ïðèìåðå ðåøåíèÿ ãðàíè÷íîé çàäà÷è î êîíòàêòíîì âçàèìîäåé-
ñòâèè ïàðàáîëè÷åñêîãî øòàìïà ñ òðàíñâåðñàëüíî-èçîòðîïíîé ïëàñòèíêîé ïîêà-
çàíî ïðåèìóùåñòâî íåëèíåéíîé ïîñòàíîâêè çàäà÷è ïî ñðàâíåíèþ ñ ëèíåéíîé ñ ó÷å-
òîì ïîäàòëèâîñòè ìàòåðèàëà ïëàñòèíû äåôîðìàöèÿì ñäâèãà è îáæàòèÿ, èññëå-
äîâàíî âëèÿíèå ïàðàìåòðîâ îðòîòðîïèè è ñäâèãà íà èçìåíåíèå êîíòàêòíîãî äàâ-
ëåíèÿ â çîíå êîíòàêòà.  
 
ON APPLICATION OF INVARIANT IMBEDDING METHOD TO SOLUTION 
OF NONLINEAR CONTACT PROBLEMS  
 
A numerical procedure is proposed to investigate the nonlinear deformation of anisotro-
pic plate with regard for compression interacting with a hard stamp by reducing the 
boundary-value problem to the equivalent Cauchy problem using the invariant imbed-
ding method. The geometric and nonlinear theory is used for describing the stress-strain 
state. This theory considers the deformations of displacement and pressure. The obta-
ined results of computations are presented in the form of graphs. 
 
²í-ò ïðèêë. ïðîáëåì ìåõàí³êè ³ ìàòåìàòèêè Îäåðæàíî 
³ì. ß. Ñ. Ï³äñòðèãà÷à ÍÀÍ Óêðà¿íè, Ëüâ³â 20.07.05 
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Ф. П. Григорян 
 
СИНТЕЗ УПРАВЛЕНИЯ С НАПЕРЕД ЗАДАННЫМ СПЕКТРОМ 
В СТАЦИОНАРНОМ ИНТЕГРО-ДИФФЕРЕНЦИАЛЬНОМ СКАЛЯРНОМ 
УРАВНЕНИИ n -ГО ПОРЯДКА 
 

Ðàññìàòðèâàåòñÿ çàäà÷à âûáîðà îäíîìåðíîãî óïðàâëåíèÿ â ñòàöèîíàðíîì èí-
òåãðî-äèôôåðåíöèàëüíîì ñêàëÿðíîì óðàâíåíèè n -ãî ïîðÿäêà, êîãäà íàïåðåä 
çàäàííûé ñïåêòð îáðàçóåòñÿ èç îäíîãî ÷èñëà µ  êðàòíîñòè n . 

 
СИНТЕЗ КЕРУВАННЯ З НАПЕРЕД ЗАДАНИМ СПЕКТРОМ 
У СТАЦІОНАРНОМУ ІНТЕГРО-ДИФЕРЕНЦІАЛЬНОМУ СКАЛЯРНОМУ 
РІВНЯННІ n -ГО ПОРЯДКУ 
 
Ðîçãëÿäàºòüñÿ çàäà÷à âèáîðó îäíîâèì³ðíîãî êåðóâàííÿ â ñòàö³îíàðíîìó ³íòåãðî-
äèôåðåíö³àëüíîìó ñêàëÿðíîìó ð³âíÿíí³ n -ãî ïîðÿäêó, êîëè íàïåðåä çàäàíèé 
ñïåêòð óòâîðþºòüñÿ ç îäíîãî ÷èñëà µ  êðàòíîñò³ n . 

 
SYNTHESIS OF CONTROL WITH PREASSIGNED SPECTRUM 
IN STATIONARY INTEGRO-DIFFERENTIAL SCALAR n -TH DEGREE EQUATION 
 
The problem of univariate control selection in stationary integro-differential scalar 
n -th degree equation, when preassigned spectrum is generated from one number of µ  
multiplicity of n , is considered. 
 
Åðåâàí. ãîñ. êîëëåäæ  Ïîëó÷åíî 
èíôîðìàòèêè, Åðåâàí, Àðìåíèÿ 15.11.05 



9 

ISSN 0130–9420. Ìàò. ìåòîäè òà ô³ç.-ìåõ. ïîëÿ. 2006. – 49, ¹ 3. – Ñ. 69-76. – 
Á³áë³îãð.: 24 íàçâ. – Óêð. 
 
ÓÄÊ 539.3 
 

В. В. Пабирівський 
 

ПРО ПОСТАНОВКУ ТА ПІДХІД ДО РОЗВ’ЯЗУВАННЯ КРАЙОВИХ ЗАДАЧ 
ПРОСТОРОВОЇ ТЕОРІЇ ПРУЖНОСТІ З ВИКОРИСТАННЯМ ГОЛОМОРФНИХ 
ФУНКЦІЙ ВІД ДВОХ КОМПЛЕКСНИХ ЗМІННИХ 
 

Çàïðîïîíîâàíî ìàòåìàòè÷íó ïîñòàíîâêó òà ôîðìóëþâàííÿ êðàéîâèõ çàäà÷ 
ïðîñòîðîâî¿ òåîð³¿ ïðóæíîñò³ ç âèêîðèñòàííÿì ãîëîìîðôíèõ ôóíêö³é â³ä 
äâîõ êîìïëåêñíèõ çì³ííèõ. Ó âèêëàäåí³é ìåòîäèö³ âèõ³äíèì º ïîäàííÿ âåêòî-
ðà ïåðåì³ùåíü ó ôîðì³ Ïàïêîâè÷à – Íåéáåðà ÷åðåç ñêàëÿðíó òà âåêòîðíó 
ãàðìîí³÷í³ ôóíêö³¿, à òàêîæ â³äïîâ³äíå óçàãàëüíåííÿ óìîâ Êîø³ – Ð³ìàíà äëÿ 
áàçîâî¿ ³ ñïðÿæåíî¿ êðàéîâèõ çàäà÷.  

 
О ПОСТАНОВКЕ И ПОДХОДЕ К РЕШЕНИЮ КРАЕВЫХ ЗАДАЧ ПРОСТРАНСТВЕННОЙ 
ТЕОРИИ УПРУГОСТИ С ИСПОЛЬЗОВАНИЕМ ГОЛОМОРФНЫХ ФУНКЦИЙ ДВУХ 
КОМПЛЕКСНЫХ ПЕРЕМЕННЫХ 
 
Ïðåäëîæåíà ìàòåìàòè÷åñêàÿ ïîñòàíîâêà è ôîðìóëèðîâàíèå êðàåâûõ çàäà÷ ïðî-
ñòðàíñòâåííîé òåîðèè óïðóãîñòè ñ èñïîëüçîâàíèåì ãîëîìîðôíûõ ôóíêöèé äâóõ 
êîìïëåêñíûõ ïåðåìåííûõ. Â èçëîæåííîé ìåòîäèêå èñõîäíûì ÿâëÿåòñÿ ïðåäñòàâ-
ëåíèå âåêòîðà ïåðåìåùåíèé â ôîðìå Ïàïêîâè÷à – Íåéáåðà ÷åðåç ñêàëÿðíóþ è âåê-
òîðíóþ ãàðìîíè÷åñêèå ôóíêöèè è ñîîòâåòñòâóþùåå îáîáùåíèå óñëîâèé Êîøè –
Ðèìàíà äëÿ áàçîâîé è ñîïðÿæåííîé êðàåâûõ çàäà÷ . 
 
ON STATEMENT AND APPROACH TO SOLUTION OF SPACE  
ELASTICITY THEORY BOUNDARY-VALUE PROBLEMS USING HOLOMORPHIC 
TWO COMPLEX VARIABLES FUNCTIONS  
 
A mathematical statement and formulation of space elasticity theory boundary-value 
problems using holomorphic functions of two complex variables is proposed. In the 
present technique the representation of displacements vector in the Papkovich – Neuber 
form in terms of scalar and vectorial potential functions and corresponding 
generalization of Cauchy – Riman conditions for the base and conjugate boundary 
value problems are initial. 
 
Íàö. óí-ò «Ëüâ³â. ïîë³òåõí³êà», Ëüâ³â,  Îäåðæàíî 
Öåíòð ìàò. ìîäåëþâàííÿ  22.05.06 
²í-òó ïðèêë. ïðîáëåì ìåõàí³êè ³ ìàòåìàòèêè  
³ì. ß. Ñ. Ï³äñòðèãà÷à ÍÀÍ Óêðà¿íè, Ëüâ³â 
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В. В. Лобода, О. С. Філіпова 
 
КОНТАКТНА МОДЕЛЬ ЗОВНІШНЬОЇ ЕЛЕКТРОПРОНИКНОЇ МІЖФАЗНОЇ 
ТРІЩИНИ В П’ЄЗОЕЛЕКТРИЧНОМУ БІМАТЕРІАЛІ 
 

Ðîçãëÿíóòî á³ìàòåð³àëüíó ï’ºçîåëåêòðè÷íó ïëîùèíó ç äâîìà çîâí³øí³ìè 
ì³æôàçíèìè òð³ùèíàìè, íàâàíòàæåíèìè ñèñòåìîþ çîñåðåäæåíèõ ñèë. Äëÿ 
äîñë³äæåííÿ çàñòîñîâàíî êëàñè÷íó ìîäåëü äëÿ îáîõ òð³ùèí, à äëÿ ïðàâî¿ – 
ùå é êîíòàêòíó ìîäåëü. Â îñòàííüîìó âèïàäêó ïðîáëåìà çâåäåíà äî êîìá³-
íîâàíî¿ çàäà÷³ ë³í³éíîãî ñïðÿæåííÿ Ä³ð³õëå – Ð³ìàíà, ÿêà ðîçâ’ÿçàíà òî÷íî. 
Äîâæèíà çîíè êîíòàêòó âèçíà÷àºòüñÿ ç òðàíñöåíäåíòíîãî ð³âíÿííÿ, à äëÿ 
â³äïîâ³äíîãî êîåô³ö³ºíòà ³íòåíñèâíîñò³ íàïðóæåíü îäåðæàíî ïðîñòó àíàë³-
òè÷íó ôîðìóëó. Ïðîâåäåíî äîñë³äæåííÿ çàëåæíîñò³ äîâæèíè ä³ëÿíêè êîí-
òàêòó òà êîåô³ö³ºíòà ³íòåíñèâíîñò³ íàïðóæåíü â³ä ñï³ââ³äíîøåííÿ çîñåðåä-
æåíèõ ñèë ³ â³ä ðîçòàøóâàííÿ òî÷êè ¿õ ïðèêëàäåííÿ. 

 
КОНТАКТНАЯ МОДЕЛЬ ВНЕШНЕЙ ЭЛЕКТРОПРОНИКАЮЩЕЙ МЕЖФАЗНОЙ 
ТРЕЩИНЫ В ПЬЕЗОЭЛЕКТРИЧЕСКОМ БИМАТЕРИАЛЕ 
 
Ðàññìîòðåíà áèìàòåðèàëüíàÿ ïüåçîýëåêòðè÷åñêàÿ ïëîñêîñòü ñ äâóìÿ êðàåâûìè 
ìåæôàçíûìè òðåùèíàìè, íàãðóæåííûìè ñèñòåìîé ñîñðåäîòî÷åííûõ ñèë. Ðàñ-
ñìîòðåíà êëàññè÷åñêàÿ ìîäåëü äëÿ îáåèõ òðåùèí, à äëÿ êðàåâîé – åùå è êîí-
òàêòíàÿ ìîäåëü. Â ïîñëåäíåì ñëó÷àå ïðîáëåìà ñâåäåíà ê êîìáèíèðîâàííîé çàäà÷å 
ëèíåéíîãî ñîïðÿæåíèÿ Äèðèõëå – Ðèìàíà è ðåøåíà òî÷íî. Äëèíà çîíû êîíòàêòà 
îïðåäåëÿåòñÿ èç òðàíñöåíäåíòíîãî óðàâíåíèÿ, à äëÿ ñîîòâåòñòâóþùåãî êîýôôè-
öèåíòà èíòåíñèâíîñòè íàïðÿæåíèé ïîëó÷åíà ïðîñòàÿ àíàëèòè÷åñêàÿ ôîðìóëà. 
Ïðîâåäåíû èññëåäîâàíèÿ çàâèñèìîñòè äëèíû çîíû êîíòàêòà è êîýôôèöèåíòà èí-
òåíñèâíîñòè íàïðÿæåíèé îò îòíîøåíèÿ ñîñðåäîòî÷åííûõ ñèë è îò ðàñïîëîæå-
íèÿ òî÷êè èõ ïðèëîæåíèÿ. 
 
CONTACT MODEL FOR EXTERNAL ELECTRO-PERMEABLE INTERFACE 
CRACK IN PIEZOELECTRIC BIMATERIAL 
 
The piezoelectric bimaterial plane with two external interface cracks loaded by a system 
of concentrated forces is considered. The classical model is considered for both cracks, 
and for the right one – also a contact model. In the last case the problem was reduced to 
the combined problem of the linear relationship of Dirichlet – Riemann, which was 
solved exactly. The length of contact zone can be determined from the transcendental 
equation, and the simple formula for the corresponding stress intensity factor was 
obtained. Analysis of the dependence of the length of a contact zone and stress intensity 
factor upon a ratio of the concentrated forces and a point of their application was 
carried out. 
 
Äí³ïðîïåòð. íàö. óí-ò, Äí³ïðîïåòðîâñüê Îäåðæàíî 
 29.09.05 
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Ю. Д. Ковалев, Е. Н. Стативка 
 
ИЗГИБ ПЬЕЗОКЕРАМИЧЕСКОГО НЕОДНОРОДНОГО СЛОЯ 
ПРИ СКОЛЬЗЯЩЕЙ ЗАДЕЛКЕ ЕГО ТОРЦОВ 
 

Èññëåäóåòñÿ ýëåêòðîóïðóãîå ñîñòîÿíèå íåîäíîðîäíîãî ïüåçîêåðàìè÷åñêîãî 
ñëîÿ ïðè ñêîëüçÿùåé çàäåëêå åãî òîðöîâ â ñëó÷àå èçãèáà. Ãðàíè÷íàÿ çàäà÷à 
ñâåäåíà ê ñèñòåìå, ñîñòîÿùåé èç 12 ,  1,2,k k =  , èíòåãðî-äèôôåðåíöèàëüíûõ 

óðàâíåíèé. Ïîëó÷åíû âûðàæåíèÿ äëÿ âåëè÷èí, õàðàêòåðèçóþùèõ íàïðÿæåí-
íîå ñîñòîÿíèå íåîäíîðîäíîãî ñëîÿ. Ïðèâåäåíû ðåçóëüòàòû ðàñ÷åòîâ íàïðÿ-
æåíèé. 

 
ЗГИН П’ЄЗОКЕРАМІЧНОГО НЕОДНОРІДНОГО ШАРУ ПРИ КОВЗНОМУ 
ЗАЩЕМЛЕННІ ЙОГО ТОРЦІВ 
 
Äîñë³äæóºòüñÿ åëåêòðîïðóæíèé ñòàí íåîäíîð³äíîãî ï’ºçîêåðàì³÷íîãî øàðó ïðè 
êîâçíîìó çàùåìëåíí³ éîãî òîðö³â ó âèïàäêó çãèíó. Êðàéîâà çàäà÷à çâåäåíà äî ñèñ-
òåìè, ÿêà ñêëàäàºòüñÿ ç 12 ,  1,2,k k =  , ³íòåãðî-äèôåðåíö³àëüíèõ ð³âíÿíü. Îòðè-

ìàíî âèðàçè äëÿ âåëè÷èí, ùî õàðàêòåðèçóþòü íàïðóæåíèé ñòàí íåîäíîð³äíîãî 
øàðó. Íàâåäåíî ðåçóëüòàòè ðîçðàõóíê³â íàïðóæåíü. 
 
BEND OF INHOMOGENEOUS LAYER WITH SLIDING SEAL OF ITS ENDS  
 
The electroelastic state of inhomogeneous piezoceramic layer with sliding seal of its ends 
in the case of bend is studied. The boundary-value problem is reduced to a system, 
which consists of 12 ,  1,2,k k =  , integral and differential equations. The expressions 

for stresses, which characterize the stress state of inhomogeneous layer, are found. The 
results of calculations of characteristic stresses are presented. 
 
Ñóìñê. ãîñ. óí-ò, Ñóìû Ïîëó÷åíî 
 04.10.05 
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С. А. Калоеров, О. И. Бороненко, Е. В. Авдюшина 
 
ПРИБЛИЖЕННЫЙ МЕТОД ОПРЕДЕЛЕНИЯ МАГНИТОУПРУГОГО 
СОСТОЯНИЯ ПЬЕЗОМАГНИТНОГО ПОЛУПРОСТРАНСТВА  
И СЛОЯ С ПОЛОСТЯМИ И ТРЕЩИНАМИ 
 

Íà îñíîâàíèè èçâåñòíûõ ìåòîäîâ ðåøåíèÿ ñ èñïîëüçîâàíèåì êîìïëåêñíûõ ïî-
òåíöèàëîâ äâóìåðíûõ è ïëîñêèõ çàäà÷ ìàãíèòîóïðóãîñòè äëÿ òåë ñ îòâåð-
ñòèÿìè è òðåùèíàìè ïðåäëîæåíà ìåòîäèêà ïîñòðîåíèÿ ïðèáëèæåííûõ ðå-
øåíèé òàêèõ çàäà÷ äëÿ ïîëóïðîñòðàíñòâà (ïîëóïëîñêîñòè) è ñëîÿ (ïîëîñû) ñ 
ïðîèçâîëüíî ðàñïîëîæåííûìè îòâåðñòèÿìè è òðåùèíàìè, â òîì ÷èñëå âû-
õîäÿùèìè íà ïëîñêèå (ïðÿìîëèíåéíûå) ãðàíèöû. Ïðèâåäåíû ðåçóëüòàòû 
÷èñëîâûõ èññëåäîâàíèé äëÿ ïîëóïëîñêîñòè è ïîëîñû ñ îòâåðñòèÿìè è òðå-
ùèíàìè.  

 
НАБЛИЖЕНИЙ МЕТОД ВИЗНАЧЕННЯ МАГНІТОПРУЖНОГО СТАНУ 
П’ЄЗОМАГНІТНОГО ПІВПРОСТОРУ ТА ШАРУ З ОТВОРАМИ Й ТРІЩИНАМИ 
 
Íà îñíîâ³ â³äîìèõ ìåòîä³â ðîçâ’ÿçóâàííÿ ç âèêîðèñòàííÿì êîìïëåêñíèõ ïîòåíö³-
àë³â äâîâèì³ðíèõ ³ ïëîñêèõ çàäà÷ ìàãí³òîïðóæíîñò³ äëÿ ò³ë ç îòâîðàìè òà òð³-
ùèíàìè çàïðîïîíîâàíî ìåòîäèêó ïîáóäîâè íàáëèæåíèõ ðîçâ’ÿçê³â òàêèõ çàäà÷ 
äëÿ ï³âïðîñòîðó (ï³âïëîùèíè) ³ øàðó (ñìóãè) ç äîâ³ëüíî ðîçì³ùåíèìè îòâîðàìè é 
òð³ùèíàìè, çîêðåìà, êîëè âîíè âèõîäÿòü íà ïëîñê³ (ïðÿìîë³í³éí³) ãðàíèö³. Íàâå-
äåíî ðåçóëüòàòè ÷èñëîâèõ äîñë³äæåíü äëÿ ï³âïëîùèíè òà ñìóãè ç îòâîðàìè ³ 
òð³ùèíàìè. 
 
APPROXIMATE METHOD OF MAGNETOELASTIC STATE DETERMINATION  
FOR PIEZOMAGNETIC HALF-SPACE AND LAYER WITH CAVITIES AND CRACKS 
 
A method for solution of the magnetoelastic problems based on the theory of complex 
variable functions is proposed in [3, 8]. The basic relations for complex potentials are 
given. The methods for solution of two-dimensional and plane problems are described 
for solids with cavities and cracks. In the paper, using this method, the approximate 
solutions for such problems for the half-space (half-plane) and layer (strip) with 
arbitrarily situated cavities and cracks are constructed. It is assumed, that the cavities 
and cracks are able to cross linear (plane) boundaries. As a numerical illustration, the 
half-plane and strip with cavities and cracks under surface mechanical and magnetic 
loads are analyzed.  
 
Äîíåöê. íàö. óí-ò, Äîíåöê Ïîëó÷åíî 
 24.05.06 
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В. К. Опанасович, М. С. Слободян 
 

ДВОВІСНИЙ ЗГИН ПЛАСТИНИ З КРУГОВИМ ОТВОРОМ І ДВОМА 
РАДІАЛЬНИМИ ТРІЩИНАМИ, БЕРЕГИ ЯКИХ КОНТАКТУЮТЬ  
 

Äîñë³äæåíî äâîâ³ñíèé çãèí ³çîòðîïíî¿ ïëàñòèíè ç êðóãîâèì îòâîðîì ³ äâîìà 
ðàä³àëüíèìè òð³ùèíàìè ç óðàõóâàííÿì êîíòàêòó ¿õ áåðåã³â. ²ç âèêîðèñòàí-
íÿì òåîð³¿ ôóíêö³é êîìïëåêñíî¿ çì³ííî¿ ³ êîìïëåêñíèõ ïîòåíö³àë³â ðîçâ’ÿçîê 
çàäà÷³ çâåäåíî äî ñèñòåìè ñèíãóëÿðíèõ ³íòåãðàëüíèõ ð³âíÿíü, ÿêà ðîçâ’ÿçàíà 
çà äîïîìîãîþ ìåòîäó ìåõàí³÷íèõ êâàäðàòóð. Ïðîâåäåíî ÷èñëîâèé àíàë³ç êîí-
òàêòíîãî òèñêó ì³æ áåðåãàìè òð³ùèí ³ êîåô³ö³ºíò³â ³íòåíñèâíîñò³ çóñèëü ³ 
ìîìåíò³â.  

 
ДВУХОСНЫЙ ИЗГИБ ПЛАСТИНЫ С КРУГОВЫМ ОТВЕРСТИЕМ И ДВУМЯ РАДИАЛЬНЫМИ 
ТРЕЩИНАМИ, БЕРЕГА КОТОРЫХ КОНТАКТИРУЮТ  
 
Èññëåäîâàí äâóõîñíûé èçãèá èçîòðîïíîé ïëàñòèíû ñ êðóãîâûì îòâåðñòèåì è äâó-
ìÿ ðàäèàëüíûìè òðåùèíàìè ñ ó÷åòîì êîíòàêòà áåðåãîâ. Èñïîëüçóÿ ìåòîäû 
òåîðèè ôóíêöèé êîìïëåêñíîãî ïåðåìåííîãî è êîìïëåêñíûå ïîòåíöèàëû çàäà÷à 
ñâåäåíà ê ñèñòåìå ñèíãóëÿðíûõ èíòåãðàëüíûõ óðàâíåíèé, ðåøåíèå êîòîðîé ïîëó-
÷åíî ìåòîäîì ìåõàíè÷åñêèõ êâàäðàòóð. Ïðèâåäåí ÷èñëåííûé àíàëèç êîíòàêòíîãî 
äàâëåíèÿ ìåæäó áåðåãàìè òðåùèí è êîýôôèöèåíòîâ èíòåíñèâíîñòè óñèëèé è ìî-
ìåíòîâ.  
 
BIAXIAL BENDING OF PLATE WITH CIRCULAR HOLE AND TWO RADIAL 
CRACKS CONSIDERING CONTACT OF IT’S EDGES  
 
The biaxial bending of an isotropic plate with a circular hole and two radial cracks 
considering contact of it’s edges is investigated. Applying the methods of the theory of 
functions of complex variable and complex potentials, the solution of the problem is 
reduced to a system of integral equations, which is solved by numerical method of 
mechanical quadratures. The numerical analysis of the problem is made. The graphic 
dependence of contact pressure, intensity factors of moments and efforts is shown.  
 
Ëüâ³â. íàö. óí-ò ³ì. ²âàíà Ôðàíêà, Ëüâ³â Îäåðæàíî 
 02.08.05 



14 

ISSN 0130–9420. Ìàò. ìåòîäè òà ô³ç.-ìåõ. ïîëÿ. 2006. – 49, ¹ 3. – Ñ. 120-124. – 
Á³áë³îãð.: 8 íàçâ. – Óêð. 
 
ÓÄÊ 517.983.54 
 
Л. М. Сеньків 
 
ПОДАТЛИВА НА ЗСУВ ОРТОТРОПНА  
ЦИЛІНДРИЧНА ОБОЛОНКА З ПОЗДОВЖНІМИ РОЗРІЗАМИ  
ЗА АНТИСИМЕТРИЧНОГО НАВАНТАЖЕННЯ 
 

Íà îñíîâ³ ìåòîäó äèñòîðñ³é â òåîð³¿ òîíêèõ îáîëîíîê çàäà÷à ïðî ïðóæíó 
ð³âíîâàãó ïîäàòëèâî¿ íà çñóâ îðòîòðîïíî¿ îáîëîíêè ç ïîçäîâæí³ì îäíèì ³ 
äâîìà ðîçð³çàìè çâåäåíà äî ñèñòåìè ñèíãóëÿðíèõ ³íòåãðàëüíèõ ð³âíÿíü. Äî-
ñë³äæåíî âïëèâ îðòîòðîï³¿ ³ äîâæèíè ðîçð³çó íà êîåô³ö³ºíòè ³íòåíñèâíîñò³ 
çóñèëü ³ ìîìåíò³â ó âèïàäêó àíòèñèìåòðè÷íîãî íàâàíòàæåííÿ. 

 
ПОДАТЛИВАЯ НА СДВИГ ОРТОТРОПНАЯ ЦИЛИНДРИЧЕСКАЯ ОБОЛОЧКА С 
ПРОДОЛЬНЫМИ РАЗРЕЗАМИ ПРИ АНТИСИММЕТРИЧНОМ НАГРУЖЕНИИ 
 
Íà îñíîâå ìåòîäà äèñòîðñèé â òåîðèè òîíêèõ îáîëî÷åê çàäà÷à îá óïðóãîì ðàâíî-
âåñèè ïîäàòëèâîé íà ñäâèã îðòîòðîïíîé îáîëî÷êè ñ ïðîäîëüíûì îäíèì è äâóìÿ 
ðàçðåçàìè ñâåäåíà ê ñèñòåìå ñèíãóëÿðíûõ èíòåãðàëüíûõ óðàâíåíèé. Èññëåäîâàíî 
âëèÿíèå îðòîòðîïèè è äëèíû ðàçðåçà íà êîýôôèöèåíòû èíòåíñèâíîñòè óñèëèé è 
ìîìåíòîâ â ñëó÷àå àíòèñèììåòðè÷íîãî íàãðóæåíèÿ. 
 
SHEAR-COMPLIANT ORTHOTROPIC CYLINDRICAL SHELL WITH LONGITUDINAL  
SLITS UNDER ANTISYMMETRIC LOADING  
 
On the base of distorsion method in the theory of thin shells the problem on elastic 
equilibrium of shear-compliant orthotropic shell with one and two longitudinal slits is 
reduced to a system of singular integral equations. The effect of orthotropy and crack 
length on intensity factors of efforts and moments is studied in the case of 
antisymmetric loading. 
 
²í-ò ïðèêë. ïðîáëåì ìåõàí³êè ³ ìàòåìàòèêè Îäåðæàíî 
³ì. ß. Ñ. Ï³äñòðèãà÷à ÍÀÍ Óêðà¿íè, Ëüâ³â 14.06.05 
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ÓÄÊ 539.3 
 
С. П. Шевчук 
 
ВПЛИВ ПРУЖНОГО СТРІЧКОВОГО ВКЛЮЧЕННЯ НА ДЕФОРМАЦІЮ 
ПОВЕРХНІ АНІЗОТРОПНОГО ПІВПРОСТОРУ ЗА ПОЗДОВЖНЬОГО ЗСУВУ 
 

Ìåòîäîì ôóíêö³é ñòðèáêà ðîçâ’ÿçàíî àíòèïëîñêó çàäà÷ó òåîð³¿ ïðóæíîñò³ 
äëÿ àí³çîòðîïíîãî ï³âïðîñòîðó ç òîíêèì àí³çîòðîïíèì ïðóæíèì âêëþ÷åí-
íÿì. Äîñë³äæåíî âïëèâ ïàðàìåòð³â (äîâæèíè, çàãëèáëåííÿ, ïðóæíîñò³) òîí-
êîñò³ííîãî âêëþ÷åííÿ íà ïîëå äåôîðìàö³é á³ëÿ ïîâåðõí³ àí³çîòðîïíîãî ï³â-
ïðîñòîðó. 

 
ВЛИЯНИЕ УПРУГОГО ЛЕНТОЧНОГО ВКЛЮЧЕНИЯ НА ДЕФОРМАЦИЮ ПОВЕРХНОСТИ 
АНИЗОТРОПНОГО ПОЛУПРОСТРАНСТВА ПРИ ПРОДОЛЬНОМ СДВИГЕ 
 
Ìåòîäîì ôóíêöèé ñêà÷êà ðåøåíà àíòèïëîñêàÿ çàäà÷à òåîðèè óïðóãîñòè äëÿ àí-
èçîòðîïíîãî ïîëóïðîñòðàíñòâà ñ òîíêèì àíèçîòðîïíûì óïðóãèì âêëþ÷åíèåì. 
Èññëåäîâàíî âëèÿíèå ïàðàìåòðîâ (äëèíû, óãëóáëåíèÿ, óïðóãîñòè) òîíêîñòåííîãî 
âêëþ÷åíèÿ íà ïîëå äåôîðìàöèé âîçëå ïîâåðõíîñòè àíèçîòðîïíîãî ïîëóïðîñòðàí-
ñòâà. 
 
INFLUENCE OF ELASTIC RIBBON INCLUSION ON ANISOTROPIC HALF-SPACE SURFACE 
DEFORMATION UNDER LONGITUDINAL SHEAR 
 
The antiplane problem of elasticity theory for an anisotropic half-space with the thin 
anisotropic elastic inclusion is solved by the jump function method. The influence of 
thin-walled inclusion parameters (its dimensions, deepening, elasticity) on field of 
deformations near an anisotropic half-space surface is investigated. 
 
²í-ò ïðèêë. ïðîáëåì ìåõàí³êè ³ ìàòåìàòèêè Îäåðæàíî 
³ì. ß. Ñ. Ï³äñòðèãà÷à ÍÀÍ Óêðà¿íè, Ëüâ³â 04.05.05 
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ÓÄÊ 539.375 
 
О. С. Богданова 
 
О ПРЕДЕЛЬНОМ СОСТОЯНИИ ОРТОТРОПНОЙ ПЛАСТИНЫ 
С ПЕРИОДИЧЕСКОЙ СИСТЕМОЙ КОЛЛИНЕАРНЫХ ТРЕЩИН ПРИ 
ДВУХОСНОМ НАГРУЖЕНИИ 
 

Íà îñíîâàíèè ìîäèôèöèðîâàííîé δc -ìîäåëè ïðîâåäåíî èññëåäîâàíèå ïðåäåëü-

íîãî ñîñòîÿíèÿ îðòîòðîïíîé ïëàñòèíû, ìàòåðèàë êîòîðîé óäîâëåòâîðÿåò 
óñëîâèþ ïðî÷íîñòè îáùåãî âèäà, îñëàáëåííîé ïåðèîäè÷åñêîé ñèñòåìîé êîëëè-
íåàðíûõ òðåùèí, â óñëîâèÿõ äâóõîñíîãî íàãðóæåíèÿ. Ñ èñïîëüçîâàíèåì êîìï-
ëåêñíûõ ïîòåíöèàëîâ Êîëîñîâà – Ìóñõåëèøâèëè  ïîëó÷åíî ðåøåíèå çàäà÷è â 
îáùåì âèäå è îñíîâíûå óðàâíåíèÿ äëÿ îïðåäåëåíèÿ íàïðÿæåíèé â çîíàõ ïðåä-
ðàçðóøåíèÿ. Ïðèâåäåíû âûðàæåíèÿ ðàçìåðà çîí ïðåäðàçðóøåíèÿ ÷åðåç âíåø-
íþþ íàãðóçêó è ãåîìåòðè÷åñêèå ïàðàìåòðû çàäà÷è. Èçó÷åíî âëèÿíèå äâóõîñ-
íîñòè íàãðóæåíèÿ íà ïðîöåññ ôîðìèðîâàíèÿ çîí ïðåäðàçðóøåíèÿ âîçëå âåð-
øèí òðåùèí è ïðåäåëüíîå ñîñòîÿíèå ïëàñòèíû. 

 
ПРО ГРАНИЧНИЙ СТАН ОРТОТРОПНОЇ ПЛАСТИНИ З ПЕРІОДИЧНОЮ СИСТЕМОЮ 
КОЛІНЕАРНИХ ТРІЩИН ПРИ ДВОВІСНОМУ НАВАНТАЖЕННІ  
 
Íà îñíîâ³ ìîäèô³êîâàíî¿ δc -ìîäåë³ òð³ùèíè ïðîâåäåíî äîñë³äæåííÿ ãðàíè÷íîãî 

ñòàíó îðòîòðîïíî¿ ïëàñòèíè, ìàòåð³àë ÿêî¿ çàäîâîëüíÿº óìîâó ì³öíîñò³ çàãàëü-
íîãî âèãëÿäó ³ ÿêà ïîñëàáëåíà ïåð³îäè÷íîþ ñèñòåìîþ êîë³íåàðíèõ òð³ùèí, â óìî-
âàõ äâîâ³ñíîãî íàâàíòàæåííÿ. Ç âèêîðèñòàííÿì  êîìïëåêñíèõ ïîòåíö³àë³â Êîëî-
ñîâà – Ìóñõåë³øâ³ë³ îòðèìàíî ðîçâ’ÿçîê çàäà÷³ â çàãàëüíîìó âèãëÿä³, à òàêîæ îñ-
íîâí³ ð³âíÿííÿ äëÿ âèçíà÷åííÿ íàïðóæåíü ó çîí³ ïåðåäðóéíóâàííÿ. Íàâåäåíî âèðà-
çè äëÿ ðîçì³ðó çîí ïåðåäðóéíóâàííÿ ÷åðåç çîâí³øíº íàâàíòàæåííÿ ³ ãåîìåòðè÷í³ 
ïàðàìåòðè çàäà÷³. Âèâ÷åíî âïëèâ äâîâ³ñíîñò³ íàâàíòàæåííÿ íà ïðîöåñ ôîðìóâàí-
íÿ çîí ïåðåäðóéíóâàííÿ á³ëÿ âåðøèí òð³ùèí ³ ãðàíè÷íèé ñòàí ïëàñòèíè.  
 
ON LIMITED STATE OF ORTHOTROPIC PLATE WITH PERIODIC SYSTEM  
OF COLLINEAR CRACKS UNDER BIAXIAL LOADING  
 
In this paper the limited state of orthotropic plate with periodic system of collinear 
cracks under biaxial loading is considered basing on the modified δc -model. The 

material of plate satisfies the strength condition of arbitrary form. The solution in 
general form is obtained using the Kolosov – Mushelishvili complex potentials. The 
basic equations to determine the stresses in the process zones are formulated. The 
equations for determination of the process zone size are given. The influence of 
biaxiality of external loading on the process zone near the crack tip and the critical 
state of the cracked plate is analyzed.  
 
Èí-ò ìåõàíèêè èì. Ñ. Ï. Òèìîøåíêî  Ïîëó÷åíî 
ÍÀÍ Óêðàèíû, Êèåâ 03.03.06 
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В. А. Галазюк, Г. Т. Сулим, А. Я. Ващишин 
 

ЕФЕКТ ДОТИЧНИХ НАПРУЖЕНЬ ЗА РАДІАЛЬНОГО СТЯГУВАННЯ 
ГРАНИЦІ ПРУЖНОГО ПІВПРОСТОРУ В КРУГОВІЙ ОБЛАСТІ 
 

Çàïðîïîíîâàíî íîâó ïîñòàíîâêó çàäà÷³ ë³í³éíî¿ òåîð³¿ ïðóæíîñò³ äëÿ ï³âïðî-
ñòîðó ç³ çì³øàíèìè êðàéîâèìè óìîâàìè, ðîçâ’ÿçîê ÿêî¿ äàº ô³çè÷íî êîðåêòíó 
ìàòåìàòè÷íó ìîäåëü íàïðóæåíî-äåôîðìîâàíîãî ñòàíó (ó òîìó ÷èñë³ ìà-
ë³ñòü ïðóæíèõ ïîâîðîò³â). Íîâèçíà ïîñòàíîâêè ïîëÿãàº â òîìó, ùî âîíà ïî-
ðÿä ³ç êëàñè÷íèìè êðàéîâèìè óìîâàìè ì³ñòèòü îáóìîâëåíó ã³ïîòåçîþ ñó-
ö³ëüíîñò³ âèìîãó íåïåðåðâíîñò³ êîìïîíåíò âåêòîðà ëîêàëüíîãî æîðñòêîãî 
ïîâîðîòó 0.5 rot= u  íà ë³í³¿ ïîä³ëó êðàéîâèõ óìîâ. Äîâåäåíî, ùî âèêîíàííÿ 
ö³º¿ âèìîãè ìîæíà çä³éñíèòè íàòÿãîì çà ïåâíèì çàêîíîì ãðàíèö³ ï³âïðîñòî-
ðó ïîçà îáëàñòþ ñòÿãóâàííÿ. Ïðè öüîìó âñ³ õàðàêòåðèñòèêè íàïðóæåíî-äå-
ôîðìîâàíîãî ñòàíó º íåïåðåðâíèìè é îáìåæåíèìè íà ë³í³¿ ïîä³ëó êðàéîâèõ 
óìîâ. 

 
ЭФФЕКТ КАСАТЕЛЬНЫХ НАПРЯЖЕНИЙ ПРИ РАДИАЛЬНОМ СТЯГИВАНИИ КРУГОВОЙ  
ОБЛАСТИ ГРАНИЦЫ УПРУГОГО ПОЛУПРОСТРАНСТВА 
 
Ïðåäëîæåíà íîâàÿ ïîñòàíîâêà çàäà÷ ëèíåéíîé òåîðèè óïðóãîñòè äëÿ ïîëóïðî-
ñòðàíñòâà ñî ñìåøàííûìè êðàåâûìè óñëîâèÿìè, ðåøåíèå êîòîðîé äà¸ò ôèçè÷åñ-
êè êîððåêòíóþ ìàòåìàòè÷åñêóþ ìîäåëü íàïðÿæåííî-äåôîðìèðîâàííîãî ñîñòîÿ-
íèÿ (â òîì ÷èñëå ìàëîñòü óïðóãèõ ïîâîðîòîâ). Íîâèçíà ïîñòàíîâêè ñîñòîèò â 
òîì, ÷òî íàðÿäó ñ êëàññè÷åñêèìè êðàåâûìè óñëîâèÿìè îíà ñîäåðæèò îáóñëîâ-
ëåííîå ãèïîòåçîé ñïëîøíîñòè òðåáîâàíèå íåïðåðûâíîñòè êîìïîíåíò âåêòîðà 
ëîêàëüíîãî æåñòêîãî ïîâîðîòà 0.5 rot= u  íà ëèíèè ðàçäåëà êðàåâûõ óñëîâèé. 
Äîêàçàíî, ÷òî âûïîëíåíèå ýòîãî òðåáîâàíèÿ ìîæíî îñóùåñòâèòü ïóò¸ì ñòÿãè-
âàíèÿ ïî îïðåäåë¸ííîìó çàêîíó ãðàíèöû ïîëóïðîñòðàíñòâà âíå îáëàñòè óñàäêè. 
Ïðè ýòîì âñå õàðàêòåðèñòèêè íàïðÿæåííî-äåôîðìèðîâàííîãî ñîñòîÿíèÿ ÿâëÿ-
þòñÿ íåïðåðûâíûìè è îãðàíè÷åííûìè íà ëèíèè ðàçäåëà êðàåâûõ óñëîâèé. 
 
EFFECT OF TANGENTIAL STRESSES AT RADIAL CONTRACTION OF ELASTIC 
HALF-SPACE BOUNDARY IN CIRCULAR DOMAIN  
 
A new statement of the problem of linear elasticity theory for half-space with mixed 
boundary conditions is proposed. The solution of this problem gives us a physically 
correct mathematical model of the stress-strain state (in particular, smallness of elastic 
rotations). The novelty of statement of the problem is that it contains, together with 
classical boundary conditions, the requirement (stipulated by hypothesis of entirety) of 
continuity of the vector’s component of local rigid rotation 0.5 rot= u  on the line of 
boundary conditions. In this connection all characteristics of the stress-strain state are 
continuous and, consequently, bounded on the line of boundary conditions. 
 
Ëüâ³â. íàö. óí-ò ³ì. ²âàíà Ôðàíêà, Ëüâ³â Îäåðæàíî 
 05.10.05 
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О. Я. Григоренко1, Т. Л. Єфімова1, С. В. Пузирьов2 
 
ДОСЛІДЖЕННЯ ВІЛЬНИХ КОЛИВАНЬ ПРЯМОКУТНИХ ОРТОТРОПНИХ 
ПЛАСТИН ЛІНІЙНО ЗМІННОЇ ТОВЩИНИ 
 

Äëÿ ðîçðàõóíêó âëàñíèõ ÷àñòîò ³ ôîðì êîëèâàíü îðòîòðîïíèõ ïðÿìîêóò-
íèõ ïëàñòèí ë³í³éíî çì³ííî¿ òîâùèíè ïðè ñêëàäíèõ ãðàíè÷íèõ óìîâàõ çà-
ñòîñîâóºòüñÿ ìåòîä ñïëàéí-êîëîêàö³¿. Çàäà÷à ôîðìóëþºòüñÿ â ðàìêàõ ë³í³é-
íî¿ òåîð³¿ ìàëèõ êîëèâàíü. Ðîçãëÿäàþòüñÿ ìàòåð³àëè ç ð³çíèìè ïðóæíèìè 
õàðàêòåðèñòèêàìè. Ðîçðàõóíêè ïðîâåäåíî äëÿ ð³çíèõ çàêîí³â ë³í³éíî¿ çì³íè 
òîâùèíè ³ äëÿ ð³çíèõ çà ðîçì³ðàìè â ïëàí³ ïëàñòèí. Âèêîíàíî àíàë³ç îòðè-
ìàíèõ äàíèõ òà çðîáëåíî ïîð³âíÿííÿ ç àíàëîã³÷íèìè äàíèìè äëÿ ïëàñòèí 
ñòàëî¿ òîâùèíè åêâ³âàëåíòíî¿ âàãè ïðè àíàëîã³÷íèõ ãðàíè÷íèõ óìîâàõ. 

 
ИССЛЕДОВАНИЕ СВОБОДНЫХ КОЛЕБАНИЙ ПРЯМОУГОЛЬНЫХ ОРТОТРОПНЫХ 
ПЛАСТИН ЛИНЕЙНО ПЕРЕМЕННОЙ ТОЛЩИНЫ 
 
Äëÿ ðàñ÷åòà ñîáñòâåííûõ ÷àñòîò è ôîðì êîëåáàíèé îðòîòðîïíûõ ïðÿìîóãîëü-
íûõ ïëàñòèí ëèíåéíî-ïåðåìåííîé òîëùèíû ïðè ñëîæíûõ ïðåäåëüíûõ óñëîâèÿõ 
ïðèìåíÿåòñÿ ìåòîä ñïëàéí-êîëîêàöèè. Çàäà÷à ôîðìóëèðóåòñÿ â ðàìêàõ ëèíåéíîé 
òåîðèè ìàëûõ êîëåáàíèé. Ðàññìàòðèâàþòñÿ ìàòåðèàëû ñ ðàçíûìè óïðóãèìè õà-
ðàêòåðèñòèêàìè. Ðàñ÷åòû ïðîâåäåíû äëÿ ðàçíûõ çàêîíîâ ëèíåéíîãî èçìåíåíèÿ 
òîëùèíû è äëÿ ðàçíûõ ïî ðàçìåðàì â ïëàíå ïëàñòèí. Ïðîâåäåí àíàëèç ïîëó÷åí-
íûõ äàííûõ è ñäåëàíî ñðàâíåíèå ñ àíàëîãè÷íûìè äàííûìè äëÿ ïëàñòèí ïîñòîÿí-
íîé òîëùèíû ýêâèâàëåíòíîãî âåñà ïðè àíàëîãè÷íûõ êðàåâûõ óñëîâèÿõ. 
 
STUDY OF NATURAL VIBRATIONS OF RECTANGULAR ORTHOTROPIC 
PLATES OF LINEARLY VARIABLE THICKNESS 
 
For calculation of eigen frequencies and eigen forms of vibrations of orthotropic 
rectangular plates of linearly variable thickness under complex boundary conditions the 
method of spline-collocation is used. The problem is formulated within the framework 
of linear theory of small vibrations. The materials with different elastic properties are 
considered. Calculations are made for different laws of linear change of thickness and 
for different sizes (in the plan) of plates. The obtained data analysis is conducted and 
comparison is made with the same information for the plates of constant thickness and 
equivalent weight under the similar boundary conditions. 
 
1 
²í-ò ìåõàí³êè ³ì. Ñ. Ï. Òèìîøåíêà  Îäåðæàíî 
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ÓÄÊ 539.3 
 
М. В. Белубекян, С. Р. Мартиросян  
 
ФЛАТТЕР ПЛАСТИНКИ ПРИ СВЕРХЗВУКОВОМ ОБТЕКАНИИ 
И НАЛИЧИИ СОСРЕДОТОЧЕННОЙ МАССЫ НА КРОМКАХ 
 

Ðàññìàòðèâàåòñÿ òîíêàÿ ïëàñòèíêà êîíå÷íîé äëèíû, îáòåêàåìàÿ ñâåðõçâó-
êîâûì ïîòîêîì ãàçà. Ìàññîé ïëàñòèíêè ïðåíåáðåãàåòñÿ, íî ïðèíèìàåòñÿ, 
÷òî íà øàðíèðíî îïåðòûõ êðîìêàõ ïëàñòèíêè èìåþòñÿ ñîñðåäîòî÷åííûå 
ìàññû. Îïðåäåëÿþòñÿ êðèòè÷åñêèå ñêîðîñòè îáòåêàíèÿ, ïðèâîäÿùèå ê 
ôëàòòåðíîé íåóñòîé÷èâîñòè.  

 
ФЛАТЕР ПЛАСТИНКИ ПРИ НАДЗВУКОВОМУ ОБТІКАННІ 
ТА ЗА НАЯВНОСТІ ЗОСЕРЕДЖЕНОЇ МАСИ НА КРАЯХ 
 
Ðîçãëÿäàºòüñÿ òîíêà ïëàñòèíêà ñê³í÷åííî¿ äîâæèíè, ÿêà îáò³êàºòüñÿ íàäçâóêî-
âèì ïîòîêîì ãàçó. Ìàñîþ ïëàñòèíêè íåõòóºòüñÿ, çàòå ïðèéìàºòüñÿ, ùî íà øàð-
í³ðíî îïåðòèõ êðàÿõ ïëàñòèíêè ðîçì³ùåí³ çîñåðåäæåí³ ìàñè. Âèçíà÷åíî êðèòè÷-
í³ øâèäêîñò³ îáò³êàííÿ, ÿê³ ïðèçâîäÿòü äî ôëàòåðíî¿ íåñò³éêîñò³.  
 
ON PLATE FLUTTER PROBLEM IN SUPERSONIC FLOW IN A CASE 
OF CONCENTRATED MASS AT EDGES  
 
The paper is devoted to the analysis of stability of a thin plate model in a supersonic 
air flow. The plate’s mass is ignored, but it is considered that the concentrated mass is 
on the hinge supported edges. The critical velocity of the air flow is found, which is 
reduced to the fluttered instability. 
 
Èí-ò ìåõàíèêè  Ïîëó÷åíî 
ÍÀÍ Àðìåíèè, Åðåâàí, Àðìåíèÿ 19.11.05 
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ÓÄÊ 539.3 
 
В. С. Попович, Г. Ю. Гарматій, О. М. Вовк  
 
ТЕРМОПРУЖНИЙ СТАН ТЕРМОЧУТЛИВОГО ПРОСТОРУ ЗІ СФЕРИЧНОЮ 
ПОРОЖНИНОЮ ЗА УМОВ КОНВЕКТИВНО-ПРОМЕНЕВОГО ТЕПЛООБМІНУ 
 

Çíàéäåíî ðîçâ’ÿçîê íåñòàö³îíàðíî¿ çàäà÷³ òåïëîïðîâ³äíîñò³ äëÿ òåðìî÷óò-
ëèâîãî ïðîñòîðó ç³ ñôåðè÷íîþ ïîðîæíèíîþ, ÿêèé îáì³íþºòüñÿ òåïëîì øëÿ-
õîì êîíâåêòèâíî-ïðîìåíåâîãî òåïëîîáì³íó ç ñåðåäîâèùåì ïîñò³éíî¿ òåìïå-
ðàòóðè. Ïðîàíàë³çîâàíî âïëèâ òåðìî÷óòëèâîñò³ ìàòåð³àëó ïðîñòîðó íà âå-
ëè÷èíó òà õàðàêòåð ðîçïîä³ëó òåìïåðàòóðè, çóìîâëåíèõ íåþ íàïðóæåíü ³ 
ïåðåì³ùåíü ó âèïàäêàõ íàÿâíîñò³ é â³äñóòíîñò³ ñèëîâèõ íàâàíòàæåíü. 

 
ТЕРМОНАПРЯЖЕННОЕ СОСТОЯНИЕ ТЕРМОЧУВСТВИТЕЛЬНОГО ПРОСТРАНСТВА СО 
СФЕРИЧЕСКОЙ ПОЛОСТЬЮ ПРИ УСЛОВИЯХ КОНВЕКТИВНО-ЛУЧИСТОГО ТЕПЛООБМЕНА 
 
Íàéäåíî ðåøåíèå íåñòàöèîíàðíîé çàäà÷è òåïëîïðîâîäíîñòè äëÿ òåðìî÷óâñòâè-
òåëüíîãî ïðîñòðàíñòâà ñî ñôåðè÷åñêîé ïîëîñòüþ, êîòîðîå îáìåíèâàåòñÿ òåïëîì 
ïóòåì êîíâåêòèâíî-ëó÷èñòîãî òåïëîîáìåíà ñî ñðåäîé ïîñòîÿííîé òåìïåðàòóðû. 
Ïðîàíàëèçèðîâàíî âëèÿíèå òåðìî÷óâñòâèòåëüíîñòè ìàòåðèàëà ïðîñòðàíñòâà íà 
âåëè÷èíó è õàðàêòåð ðàñïðåäåëåíèÿ òåìïåðàòóðû, îáóñëîâëåííûõ åþ íàïðÿæå-
íèé è ïåðåìåùåíèé â ñëó÷àÿõ íàëè÷èÿ è îòñóòñòâèÿ ñèëîâûõ íàãðóçîê. 
 
THERMOELASTIC STATE OF THERMOSENSITIVE SPACE WITH SPHERICAL 
CAVITY UNDER CONVECTIVE-RADIANT HEAT EXCHANGE 
 
The solution of non-stationary heat conductivity problem for thermosensitive space 
with spherical cavity with convective-radiant heat exchange with an medium of con-
stant temperature is found. The influence of thermosensitive space material on the size 
and character of distribution of temperature and pressure, caused by it in the cases of 
presence and absence of force loading, is analyzed.  
 
²í-ò ïðèêë. ïðîáëåì ìåõàí³êè ³ ìàòåìàòèêè Îäåðæàíî 
³ì. ß. Ñ. Ï³äñòðèãà÷à ÍÀÍ Óêðà¿íè, Ëüâ³â 17.02.06 
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ТЕРМОНАПРУЖЕНИЙ СТАН ЧАСТКОВО ПРОЗОРОЇ ШАРУВАТОЇ 
ПЛАСТИНИ ПРИ ТЕПЛОВОМУ ОПРОМІНЕННІ 
 

Çà óìîâ ³äåàëüíîãî òåïëîâîãî òà ìåõàí³÷íîãî êîíòàêò³â ñêëàäîâèõ ÷àñòèí 
äîñë³äæåíî õàðàêòåðèñòèêè òåïëîâèõ ïðîöåñ³â ³ íàïðóæåíèé ñòàí ó ÷àñò-
êîâî ïðîçîð³é øàðóâàò³é ïëàñòèí³, ñïðè÷èíåí³ ä³ºþ òåïëîâîãî âèïðîì³íþ-
âàííÿ â³ä ïàðàëåëüíî¿ äî íå¿ íàãð³òî¿ ïîâåðõí³. Âèâ÷åíî çàêîíîì³ðíîñò³ â ðîç-
ïîä³ë³ òåïëîâèä³ëåíü, òåìïåðàòóðè òà êîìïîíåíò òåíçîðà íàïðóæåíü ó 
ïëàñòèí³ çàëåæíî â³ä òåìïåðàòóðè äæåðåëà âèïðîì³íþâàííÿ. 

 
ТЕРМОНАПРЯЖЕННОЕ СОСТОЯНИЕ ЧАСТИЧНО ПРОЗРАЧНОЙ СЛОИСТОЙ 
ПЛАСТИНЫ ПРИ ТЕПЛОВОМ ОБЛУЧЕНИИ 
 
Ïðè èäåàëüíîì òåïëîâîì è ìåõàíè÷åñêîì êîíòàêòàõ ñîñòàâíûõ ÷àñòåé èññëåäî-
âàíû õàðàêòåðèñòèêè òåïëîâûõ ïðîöåññîâ è íàïðÿæåííîå ñîñòîÿíèå â ÷àñòè÷íî 
ïðîçðà÷íîé ñëîèñòîé ïëàñòèíå, âûçâàííûå äåéñòâèåì òåïëîâîãî èçëó÷åíèÿ îò 
ïàðàëëåëüíîé ê íåé íàãðåòîé ïîâåðõíîñòè. Èçó÷åíû çàêîíîìåðíîñòè â ðàñïðåäå-
ëåíèè òåïëîâûäåëåíèé, òåìïåðàòóðû è êîìïîíåíò òåíçîðà íàïðÿæåíèé â ïëàñ-
òèíå â çàâèñèìîñòè îò òåìïåðàòóðû èñòî÷íèêà èçëó÷åíèÿ. 
 
THERMOELASTIC STATE OF SEMI-TRANSPARENT COMPOSITE 
LAYER UNDER THERMAL RADIATION 
 
The characteristics of thermal processes and stress state in a semi-transparent compo-
site layer assuming ideal thermal and mechanical contacts between the layers are inves-
tigated. A composite is subjected to thermal radiation from a heated surface parallel to 
a composite surface. Dependences of heat sources, temperature and stresses in the layer 
on the radiation source temperature are studied. 
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