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Нехай R  – комутативна область елементарних дільників з 1 0 . Нагадаємо, 
що R  є областю елементарних дільників [1], якщо кожна m n  матриця A  
над R  має властивість канонічної діагональної редукції. А саме 

1( , , ,0, ,0)kA diag      , 1i i  , 1, ,i k  , 

де матриця   називається формою Сміта або канонічною діагональною 
формою, i  – інваріантні множники матриці A . Позначення a b  означає, що 

елемент a  ділить елемент b . 
Для дослідження матриць та їх підматриць використовують властивості 

інваріантних множників. У роботі [2] вказані умови, за яких матриця може 
бути доповнена рядком до іншої матриці над комутативною областю 
елементарних дільників. Над цією ж областю у [3] наведено необхідні та 
достатні умови, щоб m s  матриця була підматрицею деякої оборотної n n  
матриці. У цьому повідомленні вказується явний вигляд інваріантних 
множників матриці, яка отримується доповненням до іншої матриці заданим 
рядком над областю елементарних дільників. 

Розглянемо ( 1)m n   матрицю B R . Нехай m n  та матриця B  

містить матрицю A  як перших m  рядків. Припустимо, що rangA k n   та 

1rangB k  . Так як 
A

B
 

  
 b

 то, матрицю B  запишемо у вигляді: 
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Теорема. Нехай R  – комутативна область елементарних дільників з 

1 0 ., m n  матриця A R , 1( , , ,0, ,0)kA diag      , 1i i   , 

1, , 1i k  . І нехай 1 1, , k R     ненульові елементи такі, що 1i i   , 

1, ,i k  . Якщо виконується умова 1 1 2 2 1k k       , то матриця 

вигляду (1), для якої 
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, 1, , 1j k  , та 0jb  , 1j k  , має 

інваріантні множники j , 1, , 1j k  . 
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ON PROPERTY OF IVARIANT FACTORS OF THE MATRIX AND ITS 

SUBMATRIX  
 

It is established the explicit form of invariant factors of the matrix that is obtains by 
addition to other matrix a single row over elementary divisor domains  


