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Нехай k     − квадратичне евклідове кільце,  a  − евклідова норма 

a  .  Матриці  A  і B  з елементами із кільця , називаємо (z,k)-еквіва-
лентними, якщо існують такі оборотні матриці  S над кільцем цілих чисел 
   та Q  над квадратичним кільцем  , що A SBQ  [1]. Встановлено, що 

кожна n n  матриця A  над квадратичним евклідовим кільцем   за допо-
могою (z,k)-еквівалентних перетворень зводиться до спеціальної трикутної 

форми AT  з інваріантними множниками матриці A на головній діагоналі , 
тобто  
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 де 0A
ijt  , якщо 1,A

i   , 2,..., ,j i j n   1,..., 1,i j      ,A A
ij it     ,j i   

2,...,i n . Трикутну форму AT  вигляду (1)  названо стандартною формою 
матриці A  відносно (z,k)-еквівалентності. Стандартна форма матриці визна-
чається неоднозначно. Подібним чином вводиться поняття (z,k)-еквівалентно-
сті пар матриць над квадратичним кільцем  .  Встановлено [2 , 3],  для пев-

них класів пар матриць, що пара матриць  ,A B  над    (z,k)-еквівалентними  

перетвореннями зводиться до стандартної пари   , ,A BT T  де  AT  і BT − ста-

ндартні форми вигляду  (1)  матриць  A  і B , відповідно. Стандартні пари пар 
матриць визначаються неоднозначно. Ці пари застосовуються для опису стру-
ктури розв’язків матричних однобічних і двобічних  рівнянь [4] . Число стан-
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дартних форм матриць  над  кільцем цілих гаусових чисел  i    є 

скінченним. Звідси виникає задача: встановити межі для числа стандартних 
пар для пар матриць над   i . 

Теорема. Нехай A  і B−  n n  матриці з елементами із кільця цілих 

гаусових чисел  i . Якщо    det 4, det 4A A   , тоді пара матриць 

 ,A B  має  r  стандартних пар, де r  задовольняє умову 1 r l  ,  l− число 

всіх пар матриць  ,A BT T  для яких     ,A A
ij it     

    ,B B
ij it    , 2, , .j i i n    
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ON THE NUMBER OF STANDARD PAIRS OF PAIRS OF MATRICES 

OVER THE RING OF GAUSSIAN INTEGERS WITH RESPECT TO 
 (Z, K)-EQUIVALENCE  

 
It is established that the number of standard pairs of pairs of matrices over the ring of 
Gaussian integers is finite and given estimate this number. 


