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Âïåðøå òåðìií êàíòîðâàë áóâ âèêîðèñòàíèé áðàçèëüñüêèìè ìàòåìà-
òèêàìè Ï. Ìåíäåñîì òà Ð. Îëiâåðà ó ðîáîòi [1], ÿêà ïðèñâÿ÷åíà äîñëiäæåí-
íþ àðèôìåòè÷íèõ ñóì ìíîæèí êàíòîðiâñüêîãî òèïó. Ó ïðîöåñi âèâ÷åííÿ
òàêèõ ñóì âèíèêàëà ìíîæèíà, ùî áóëà îá'¹äíàííÿì äåÿêî¨ íiäå íå ùiëüíî¨
ìíîæèíè òà íåñêií÷åííî¨ êiëüêîñòi iíòåðâàëiâ.

Òàêîæ êàíòîðâàëè ïðèðîäíiì ÷èíîì âèíèêàëè ÿê îäèí ç ìîæëèâèõ
òèïiâ ìíîæèí íåïîâíèõ ñóì ÷èñëîâèõ ðÿäiâ. Ïåðøi ïðèêëàäè òàêèõ ðÿ-
äiâ áóëè ðîçãëÿíóòi íà ïî÷àòêó 80-õ ðîêiâ ìèíóëîãî ñòîëiòòÿ. Çîêðåìà, ó
ðîáîòi [2] äîâåäåíî, ùî ìíîæèíà íåïîâíèõ ñóì ðÿäó
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äå C � êëàñè÷íà ìíîæèíà Êàíòîðà, Gk � îá'¹äíàííÿ óñiõ öåíòðàëüíèõ
òðåòèí, ÿêi âèëó÷àþòüñÿ iç âiäðiçêà [0, 1] íà k-îìó êðîöi ïîáóäîâè ìíî-
æèíè C. Âñòàíîâëåíî, ùî ìíîæèíà íåïîâíèõ ñóì äîâiëüíîãî çáiæíîãî
äîäàòíîãî ðÿäó ¹ îäíi¹þ ç òðüîõ òèïiâ: ñêií÷åííèì îá'¹äíàííÿì âiäðiçêiâ,
ìíîæèíîþ êàíòîðiâñüêîãî òèïó àáî ñèìåòðè÷íèì êàíòîðâàëîì.

Ñèìåòðè÷íèé êàíòîðâàë � öå íåïîðîæíÿ êîìïàêòíà ìíîæèíà S äié-
ñíèõ ÷èñåë òàêà, ùî

� S ¹ çàìèêàííÿì ìíîæèíè ñâî¨õ âíóòðiøíiõ òî÷îê (òîáòî, íåòðèâi-
àëüíi êîìïîíåíòè ¹ ùiëüíèìè);

� îáèäâi ìåæîâi òî÷êè êîæíî¨ íåòðèâiàëüíî¨ êîìïîíåíòè ç S ¹ òî÷êàìè
íàêîïè÷åííÿ (òîáòî, îäíîòî÷êîâèìè) êîìïîíåíòàìè ç S.

Òàêîæ âàðòî çàóâàæèòè, ùî áóäü-ÿêi äâà êàíòîðâàëà ¹ ãîìåîìîðôíèìè
ìiæ ñîáîþ.
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Íà äàíèé ìîìåíò íåîáõiäíi òà äîñòàòíi óìîâè òîãî, ùî ìíîæèíà íå-
ïîâíèõ ñóì ÷èñëîâîãî ðÿäó ¹ êàíòîðâàëîì àáî ìíîæèíîþ êàíòîðiâñüêîãî
òèïó çàëèøàþòüñÿ íåâiäîìèìè. Òîïîëîãî-ìåòðè÷íi òà ôðàêòàëüíi âëàñòè-
âîñòi ìíîæèíè íåïîâíèõ ñóì äîáðå âèâ÷åíi äëÿ øâèäêî çáiæíèõ ðÿäiâ [3].
Âåëèêà êiëüêiñòü ðîáiò ïðèñâÿ÷åíà äîñëiäæåííþ êàíòîðâàëiâ, ùî ìîäå-
ëþþòüñÿ çà äîïîìîãîþ ìóëüòèãåîìåòðè÷íèõ ïðîãðåñié [4].

Ó äîïîâiäi âèñâiòëþâàòèìóòüñÿ ñó÷àñíi ïðîáëåìè òà àêòóàëüíi íàïðÿ-
ìè äîñëiäæåííÿ êàíòîðâàëiâ, çîêðåìà, ìåòîäè äîâåäåííÿ êàíòîðâàëüíîñòi
ìíîæèíè íåïîâíèõ ñóì ÷èñëîâîãî ðÿäó, îá÷èñëåííÿ ìiðè Ëåáåãà äëÿ òà-
êèõ ìíîæèí, âèâ÷åííÿ âëàñòèâîñòi ìíîæèíè ÷èñåë ç ¹äèíèì çîáðàæåííÿì
òà iíøi.

Òàêîæ áóäå äîâîäèòèñÿ êàíòîðâàëüíiñòü ìíîæèíè íåïîâíèõ ñóì îäíî-
ãî çëi÷åííîãî êëàñó ðÿäiâ, ùî ìàþòü âèãëÿä(
3

4
− 3

4i

)
+

(
2

4
− 2

4i

)
+

(
3

42
− 3

42i

)
+· · ·+

(
3

4n
− 3

4ni

)
+

(
2

4n
− 2

4ni

)
+. . . ,

äå i ∈ N, i ≥ 2.
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MODERN PROBLEMS OF CANTORVAL INVESTIGATION

The talk is devoted to open problem of investigation of cantorvals. We also prove

the cantorvality of the set of subsums for one family of positive series modeling

by Fibonacci generalized sequences.
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