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Застосовано узагальненi моментнi зображення до вивчення багатови-
мiрних багатоточкових апроксимацiй типу Паде.

Нехай функцiя f(z), z = (z1, . . . , zd) є аналiтичною в областi D ⊂ Cd,
що мiстить точки z0, z1, . . . ,zR−1, R > 1, i розвивається в околах цих
точок в степеневi ряди

f(z) ∼
∑
k∈Zd

+

s
(r)
k (z − zr)k, r = 0, R− 1,

(тут k = (k1, k2, . . . , kd) ∈ Zd
+, z

k = zk1
1 . . . zkd

d ). Будемо називати d-вимiрною
R–точковою апроксимантою типу Паде функцiї f рацiональну функцiю

[N/D]f

(
z0, z1, . . . ,zR−1
E0, E1, . . . , ER−1

; z

)
=

PN (z)

QD(z)
,

де
PN (z) =

∑
k∈N

pkz
kQD(z) =

∑
k∈D

qkz
k,

таку, що мають мiсце розвинення

f(z)− PN (z)

QD(z)
=

∑
k∈Zd

+\Er

e
(r)
k (z − zr)k

в околах точок zr, r = 0, R− 1.

Теорема 1. Нехай функцiя f , аналiтична в бiкрузi KR1,R2 , |z1| < R1,
|w1| < R2, в околi точки (0, 0) розвивається в степеневий ряд вигляду

f(z, w) =

∞∑
k,m=0

sk,mzkwm, (1)
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для послiдовностi коефiцiєнтiв якого {sk,m}(k,m)∈Z2
+
справджується УМЗ

вигляду
sk+j,m+n = 〈xk,m, yj,n〉, k,m, j, n ∈ Z+,

i при цьому iснує узагальнений полiном вигляду

YD =

N1∑
j=0

N2∑
n=0

cj,nyj,n

з ненульовим старшим коефiцiєнтом cN1,N2
6= 0, для якого виконуються

умови бiортогональностi〈
x
(1)
l,r , YD

〉
= 0, (l, r) ∈ ∆N1,N2 \ {(N1, N2)}.

Тодi рацiональна функцiя

[N/D]f

(
(0, 0), (z1, w1)
E0, E1

; z, w

)
=

PN (z, w)

QD(z, w)
,

де

QD(z, w) =

N1∑
j=0

N2∑
n=0

cN1−j,N2−nz
jwn,

PN (z, w) =

N1−1∑
k=0

N2−1∑
m=0

zkwm
k∑

j=0

m∑
n=0

cN1−j,N2−nsk−j,m−n+

+

N1−1∑
k=0

N2∑
m=0

u
(1)
k,m(z − z1)k(w − w1)m +

N1∑
k=0

N2−1∑
m=0

v
(1)
k,m(z − z1)k(w − w1)m

буде розвиватися в околi точки (0, 0) в ряд, коефiцiєнти якого збiгати-
муться з коефiцiєнтами ряду (1) при (k,m) ∈ ∆N1−1,N2−1 = E0, а в околi
точки (z1, w1) — з коефiцiєнтами розвинення функцiї f в цiй точцi при
(k,m) ∈ ∆N1,N2

\ {(N1, N2)} = E1.
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GENERALIZED MOMENT REPRESENTATIONS AND
MULTIVARIATE MULTIPOINT PADE TYPE

APPROXIMANTS
V.K.Dzyadyk’s method of generalized moment representations is used to study
and construct twovariate twopoint Padé type approximants.
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