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Означення 1. Кільце R називатимемо дуо кільцем, якщо кожен правий, чи 

лівий ідеал кільця R є двобічним. Прикладами дуо кілець є комутативні 

кільця, тіла, прямі суми тіл, абелево регулярні кільця. 

Означення 2. Комутативне кільце R називають PT (projective trivial) кільцем, 

якщо кожна довільна матриця над R є подібною до діагональної матриці.  

Одержані теореми узагальнюють результати роботи [1], на випадок дуо 

кільця.  

Теорема 1. Нехай R – дуо кільце, і A є nn  ідемпотентна матриця над 

кільцем R. Якщо існують такі оборотні матриці P і Q, що PAQ є 

діагональною матрицею, тоді існує така оборотна матриця U, що UAU
-1

 є 

діагональною матрицею. 

Теорема 2. Нехай R – PT дуо кільцем. Тоді довільний унімодулярний 

рядок ),,,( 21 naaa   з nR  можна доповнити до оборотної матриці. 

Теорема 3. Нехай R – дуо кільцем. Тоді наступні умови є 

еквівалентними: 

1) Довільна ідемпотентна матриця A над R діагоналізується відносно 

перетворень подібності.  

2) Довільна ідемпотентна матриця A над R має характеристичний 

вектор. 

Теорема 4. Нехай R – PT дуо кільцем і A є nn  ідемпотентна матриця 

над кільцем R. Тоді: 

1) Існує така оборотна матриця A, що ),,,( 21
1

naaadiagPAP  , де 

ia  ділить 1ia  для ni 1 . 

2) Якщо Q є оборотною матрицею такою, що 

),,,( 21
1

nbbbdiagQAQ  , де ib  ділить 1ib  для ni 1 . Тоді 

ii ba   для ni 1 .  
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DIAGONABILITY OF IDEMPOTENT MATRICES  

OVER APT DUO RING 

 
We prove that idempotent matrix over PT duo ring R is diagonalizable under a similarity 

transformation. 


