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The criterion of orbit equivalence of uniquely ergodic minimal homeomorphisms 

of a Cantor set is found in [1]. It is proved that two such minimal systems, 

( ,X T ) and ( ,Y S ) are orbit equivalent if and only if the clopen values sets 

 ( ) { : clopen in }S E E X    and    { : clopen in }S E F Y    coincide, 

where  and   are the unique invariant measures with respect to T  and S . 

Bratteli diagrams play an important role in the study of homeomorphisms of Cantor 

sets since any minimal homeomorphism of a Cantor set is conjugate to the Vershik 

map acting on the path space of a Bratteli diagram [1, 2]. This realization turns out 

to be useful in many cases, in particular, for the study of substitution dynamical 

systems because the corresponding Bratteli diagrams are of the simplest form [3] 

and allow easily to find the clopen values set for the unique invariant measure. 

In this talk, we focus on the study of orbit equivalence of minimal substitution 

dynamical systems. For any minimal substitution dynamical system ( , )X T 
, we 

give explicit constructions of countably many pairwise non-isomorphic substitution 

dynamical systems 
1( , )n n nX T 

  
 such that they all are (strong) orbit equivalent to 

( , )X T 
.We show that the complexity of the substitution dynamical systems 

1( , )n n nX T 
  

 is essentially different that prevents them from being isomorphic. 

Theorem. Let ( , )X T 
 be a minimal substitution dynamical system. Then 

there exist infinitely many minimal substitution dynamical systems 
1( , )n n nX T 

  
 

such that ( , )X T 
 is orbit equivalent to every ( , )n nX T 

, and the systems 

1( , )n n nX T 
  

 are pairwise non-isomorphic. 

Given a minimal substitution dynamical system ( , )X T 
, we find a stationary 

simple Bratteli diagram with the least possible number of vertices such that the 
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corresponding Bratteli-Vershik system is orbit equivalent to ( , )X T 
. Together 

with abovementioned theorem, these results are published in [4]. 
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НЕСКІНЧЕННИЙ КЛАС ОРБІТАЛЬНОЇ ЕКВІВАЛЕНТНОСТІ  

ДЛЯ МІНІМАЛЬНОЇ ПІДСТАНОВОЧНОЇ ДИНАМІЧНОЇ СИСТЕМИ 

 
Для будь-якої мінімальної підстановочної динамічної системи явно побудовано 

нескінченну кількість попарно неізоморфних мінімальних підстановочних динамічних 

систем, що орбітально еквівалентні даній. Неізоморфність досягається завдяки 

тому, що у всіх систем суттєво відрізняється складність. Для будь-якої мінімальної 

підстановочної динамічної системи побудовано орбітально еквівалентну систему 

Браттелі-Вершика на стаціонарній діаграмі Браттелі, що має найменшу можливу 

кількість вершин на кожному рівні. 


