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У 1983 році  Дж. Людеман [5] увів до розгляду основні поняття, пов’язані зі 
скрутами у категорії S -полігонів, за аналогією з існуючою теорією скрутів у 
категорії R -модулів. Сьогодні теорія скрутів для S -полігонів стрімко 
розвивається, про що свідчать хоча б публікації [6–8] та монографія [4]. 

Нехай S  – моноїд з нулем. Будемо розглядати  -квазіфільтри 
конгруенцій в моноїді S  які є аналогами S -фільтрів ідеалів кільця R , які 
розглядалися у статті [1]. У роботах [7; 8] досліджували квазіфільтри правих 
конгруенцій, які тісно пов’язані зі скрутами.  
Означення. Квазіфільтром моноїда S  називається підмножина E  з )(SCon , 
яка задовольняє умови:  
1) якщо  E і )(SCon , тоді E ; 

2) з умови E  випливає   Es  :  для всіх Ss . 

3) якщо E  і  SCon таке, що  s: ,  t:  належать до E  для всіх 

  ts : , тоді E , тоді E  називається квазіфільтром.  
Нехай задано фіксовану ліву конгруенцію   на S . Тоді позначимо 

множину: 
  SSConE 1,  . 

Ця множина є квазіфільтром. Називаємо його спеціальним квазіфільтром або 
скорочено  -квазіфільтром. Говоритимемо, що  -квазіфільтр тривіальний, 
якщо він містить   або складається тільки з S1 . 

Лема 1. Для довільної конгруенції   множина E  є квазіфільтром. 

Через ),( N  позначатимемо моноїд натуральних чисел з операцією 
множення. 
Лема 2. Нехай I  – лівий головний ідеал моноїда ),( N . Множина 

  baáîIbaba  à,  породжує конгруенцію на моноїді ),( N . 

Визначимо множину: 

),...}1,(),1,(),...,,1(),...,,1(|),{(),1(
nn

k ksksksksba , де k  – довільне натура-

льне число, Nns , . 
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Лема 3. Множина  k,1  породжує нерісову конгруенцією на моноїді ),( N .  

Теорема 2. Нехай rN  – рісова конгруенція, де r  – довільне натуральне 
число. Для довільного  -квазіфільтр  

    ,...,...,,
,1,1 nrrNNE  , де Nn . 

Теорема 3. Нехай  r,1  – нерісова конгруенція, де r  – довільне натура-

льне число. Для довільного  -квазіфільтра  
 ,...,...,,

NrrN NNNE  , де Nn . 

Доведення попередніх результатів можна знайти в [2]. 
Позначимо через 


 E

A

 та 

 E

A

 об’єднання та перетин довільної сім’ї  -

квазіфільтрів, відповідно.  
Наступна теорема є аналогом теореми Куроша про опис скрутів у 

категорії абелевих груп. Вона дає опис всіх квазіфільтрів конгруенцій над 
мультиплікативним моноїдом натуральних чисел. 
Теорема 4. Довільний нетривіальний квазіфільтр E  на мультиплікативному 
моноїді натуральних чисел можна побудувати за формулою: 



 EE

BA

, 

де E  – фіксований  -квазіфільтр, породжений конгруенцією  . 
Зрозуміло, що множини A  та B  є підмножинами в множині всіх 

конгруенцій на мультиплікативному моноїді натуральних чисел. 
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ON THE LATTICE OF QUASI-FILTERS ON THE 

MULTIPLICATIVE MONOID TO THE NATURAL NUMBERS 
 

We investigate the concept of  -quasi-filters of congruences of monoid to the 
natural nambers. We described all non trivial quasi-filters of congruences of the 
multiplicative monoid to the natural nambers over  -quasi-filters.  


