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Нехай CBA ,,  – елементи групи )3(SO , E  – її одиниця. Через ),,( CBAF  по-
значимо підгрупу скінченних слів, породжених алфавітом 

111 ,,,,, −−− CCBBAA .  
Означення. Підгрупу ),,( CBAF  назвемо ϕ  – діофантовою (де 

0: >→ RNϕ  – додатна функція натурального аргументу), якщо для довільно-
го натурального n  і довільного зведеного слова EWn ≠  довжини n , 

),,( CBAFWn ∈ , виконується нерівність  
)(nEWn ϕ≥− .  

У статті [1] сформульовано наступну гіпотезу: майже всі (за мірою 
Хаара в )3()3( SOSO × ) підгрупи, породжені парою )3()3(),( SOSOBA ×∈  є 

1ϕ -діофантовими, де ndn −=)(1ϕ , а d  – деяка додатна стала. У статті [2] 

зроблено перший крок у напрямку вивчення діофантових властивостей еле-
ментів групи )3(SO  і встановлено такий результат.  

Теорема 1. [2] Майже всі (за мірою Хаара в )3()3( SOSO × ) підгрупи, по-

роджені парою )3()3(),( SOSOBA ×∈ ) є 2ϕ -діофантовими, де  
2

)(2
ndn −=ϕ , 

41010≥d . 

У роботі [3], на підставі методики, яка відрізняється від описаної у [2], 
встановлено таке посилення результату теореми 1. 

Теорема 2. [3] Майже всі (за мірою Хаара в )3()3( SOSO × ) підгрупи, 

породжені парою )3()3(),( SOSOBA ×∈ ) є 3ϕ -діофантовими, де 

)2/17(33
3

2
4)( δϕ +−−= nn nn , 0>δ . 

Дана праця узагальнює теореми 1, 2 на випадок підгруп групи )3(SO , 
породжених трьома генераторами. Доведено наступний результат. 
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Теорема 3. Майже всі (за мірою Хаара в )3()3()3( SOSOSO ×× ) підгрупи, 
породжені трійкою )3()3()3(),,( SOSOSOCBA ××∈  є ϕ -діофантовими, де 

)2/13(1212 2
6)( δϕ +−−= nn nn , 0>δ . 
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DIOPHANTINE APPROXIMATIONS OF ELEMENTS  

IN THE GROUP SO(3) 
 

The diophantine properties of free subgroups, generated of three orthogonal mat-
rices, are established. 
 


