
 
 
 
 
 

Інститут прикладних проблем 
механіки і математики 

ім. Я.С. Підстригача НАН України 
Рада молодих науковців і 

спеціалістів  

Конференція молодих учених  
«ПІДСТРИГАЧІВСЬКІ 
ЧИТАННЯ – 2010»  
м. Львів 
25-26 травня 2010 року 

Секція: СУЧАСНІ ПРОБЛЕМИ МАТЕМАТИКИ 
http://www.iapmm.lviv.ua/chyt2010/materials/pc2010-02-B-02.pdf 

 
УДК 512.552.12 
 
МАКСИМАЛЬНО НЕСКІНЧЕННО ПОРОДЖЕНІ ІДЕАЛИ 

КОМУТАТИВНИХ КІЛЕЦЬ  
 

Білявська С.І. 
 

Львівський національний університет імені Івана Франка, zosia_meliss@yahoo.co.uk  
 

Під кільцем R  розумітимемо комутативне кільце з 1 0≠ . Більше того, нехай 
R  є не нетеровим. 

Ідеал N  кільця R  назвемо максимально нескінченно породженим, якщо 
N  є максимальним серед нескінченно породжених ідеалів R , тобто N  є 
максимально нескінченно породженим, якщо для довільного ідеалу J  кільця 
R , з умови N J⊂ , N J≠  завжди слідує J  - скінченно породжений. [1-4, 6] 

Теорема 1. Довільний нескінченно породжений ідеал комутативного 
кільця міститься хоча б в одному максимально нескінченно породженому іде-
алі. Довільний максимально нескінченно породжений ідеал є простим ідеа-
лом кільця R . 

Позначимо через nmspecR  множину всіх максимально нескінченно по-
роджених ідеалів кільця R .  

Скажемо, що ненульовий елемент a R∈  називається скінченним елемен-
том, якщо довільний ланцюг ідеалів, який містить даний елемент є скінчен-
ним. В іншому випадку такий елемент назвемо нескінченним [5]. 

Твердження 1. Нехай R  - комутативне, не нетерове кільце, a R∈ . Тоді 
наступні твердження еквівалентні: 

1) a  - скінченний елемент; 
2) довільний ідеал, який містить елемент a  є скінченнопородженим. 
Наслідок 1. Довільний елемент a  комутативного кільця R , який не мі-

ститься в жодному максимально нескінченно породженому ідеалі є скінчен-
ним елементом кільця R . 

Теорема 2. Нехай R  - комутативне кільце і 
N mspecR

n N
∈

∈ ∩  (перетин 

всіх максимально нескінченно породжених ідеалів). Тоді для довільного скін-
ченного елемента a R∈  і довільного елемента x R∈ , елемент a nx+  скін-
ченний. 

Як наслідок з даної теореми отримуємо наступну теорему : 
Теорема 3: Нехай R  - комутативне кільце з єдиним максимально не-

скінченно породженим ідеалом N , тоді виконуються наступні твердження: 
1) Всі нескінченні елементи з R  утворюють ідеал, який співпадає з N . 
2) Довільний дільник скінченого елемента є скінченним елементом 

кільця R . 
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3) Для довільного нескінченного елемента n  та довільного скінченного 
елемента a , елемент n a+  скінченний.  
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MAXIMUM NON FINITELY GENERATED IDEALS OF COMMUTATIVE 
RING 

 
Maximal non-finitely generated ideal and finite elements are considered. Also 
arbitrary maximum non finitely generated ideal is prime ideal of ring R . Besides, 
any non-finitely generated ideal of commutative ring contains at least in one 
maximum non-finitely generated ideal. Some equivalent statements are considered 
too. 


